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ESTADUAL DE PONTA GROSSA

Ficha de Dados Pessoais e de Instrucoes

() Nivel Janior (5° ano — Ensino Fundamental 1) () Nivel 1 (6° ou 7° anos — Ensino Fundamental I1)
() Nivel 2 (8° ou 9° anos — Ensino Fundamental Il) () Nivel 3 (12 e 22 séries — Ensino Médio)
() Nivel 4 (32 e 42 séries — Ensino Médio e Cursinho)

Nome completo (sem

abreviatura):

Data de nascimento:

Ano/série:

Telefone:

Email:

Colégio / escola:

Nome completo do

seu professor(a) de
matematica:

Leia atentamente as instrucdes antes do inicio da prova.
Preencha dos dados pessoais acima.

A duracdo da prova é de 3 horas.

O tempo minimo de prova é de 30 minutos.

Eal A

A prova pode ser feita a lapis ou a caneta. E permitido o uso de borracha, régua, esquadros e compasso para

resolver as questdes da prova.

5. N3o é permitido o uso de calculadora, celular, relégios com calculadora, ou qualquer outro aparelho eletrénico.
N3o é permitido entrar na sala de aplicagdo de provas com folhas de rascunho, anotagdes ou livros.

6. Os celulares devem permanecer desligados durante a realizacdo da prova.

7. Asolugdo de cada questdo deverd ser escrita na pagina reservada a ela, de maneira organizada e legivel.

8. Na correcdo serdo considerados todos os raciocinios apresentados.

9. Respostas sem justificativas ndo serdo consideradas na correg3o.

10. Cada questdo tem valor de 20 pontos. A pontuac3o total da prova é de 120 pontos.

11. Ao final da prova, entregue esta prova com as resolucdes.

Correcao: (Nao fazer marcas nos retangulos abaixo)

Questdo 1 Questdo 2 Questdo 3 Questdo 4 Questdo 5 Questdo 6 Nota Final
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UNVERSDADE ESTADUAL DE PONTA GROSSA

1) Num jogo virtual, vocé tem que derrubar pinos langando bolas contra eles. A cada dois pinos que vocé
derruba, surgem trés novos pinos. No momento em que hd quinze pinos em pé, o jogo muda de modo que a
cada quatro pinos derrubados sé surgem dois novos pinos em pé. Vocé vence uma partida quando
conseguir derrubar todos os pinos sem que surja qualquer novo pino.

a) Se ojogo iniciar com 7 pinos, quantos pinos vocé tera que derrubar para vencer?

(Ndo esquega de explicar como vocé pensou para obter a tua resposta.)

b) Se para vocé vencer uma partida foi necessario derrubar 33 pinos, quantos pinos estavam de pé no

inicio do jogo? ( Ndo esquega de explicar como vocé pensou para obter a tua resposta.)
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UNVERSDADE ESTADUAL DE PONTA GROSSA

2 2 (53 _ 2053
V5+v3  (V5+V3) (V5-v3) = 5-3

2) Temos que = +/5 — /3. Use procedimentos similares para:

— V7 -2

a) Provar que \/_+\/_ \/_+\/_

b) Provarque (V17 + 1)(1+\/_ \/_+\/_+ \/_f\/_+ r+ﬁ) é um numero inteiro.
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UNVERSDADE ESTADUAL DE PONTA GROSSA

3) Usando o fato de que o quadrado de qualquer nimero real é positivo:
a) Prove que (x? — 1)? = x(3x?) sé tem solugdes positivas.

(Dica: O produto de dois niimeros s6 € positivo se ambos forem positivos ou ambos negativos.)

b) Quantas solugdes negativas a equacdo x* — 3x3 — 2x2 —+/2x + 1 = 0 possui?
(Dica: Lembre-se que a®> — 2ab + b? = (a — b)?.)
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UNVERSDADE ESTADUAL DE PONTA GROSSA

4) A figura abaixo mostra uma planificacdo de um tetraedro com faces numeradas. Chamamos de poder de um
vértice a soma dos nimeros que estdo nas faces que contém esse vértice.

74

Por exemplo, o vértice indicado pela seta tem poder 1+3+4 = 8.

a) Determine qual é o menor poder que um vértice do cubo planificado abaixo tem.

4

5|16 2| =

ﬁ.______
1
1
1

b) Mostre como calcular o maior poder que um vértice do octaedro planificado abaixo possui, sem calcular o
poder de todos os vértices.

= (]
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UNVERSDADE ESTADUAL DE PONTA GROSSA

5) Na figura abaixo, dois setores circulares se interceptam formando trés regides distintas: Ry, R, e Ra.

O arco do setor maior mede 1t cm.

mw
O arco do setor menor mede 5 cm.

a) Calcule a drea do setor circular de 45°.

b) Calcule a area do setor circular de 60°.

c) Calcule a diferenca entre as areas das regides R; e R;.
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UNVERSDADE ESTADUAL DE PONTA GROSSA

6) Uma organizacdo internacional promoveu um encontro entre casais unidos pelo matriménio ha mais de 50
anos. Uma das regras do encontro era de que cada casal cumprimentasse todos os outros casais. Os homens
cumprimentavam, tanto homens quanto mulheres, com um aperto de maos. Ja as mulheres
cumprimentavam os homens com um aperto de maos e as outras mulheres com um encosto de rostos (sem
aperto de maos).

a) Se por razdes desconhecidas, 3 casais ndo apertaram a mdo de homens, complete a tabela abaixo:

NUmero de | Numero de apertos | Numero de apertos | NUmero total de
casais que | de mdo dados por | de mao dados por | apertos de mao
compareceram | homens mulheres

4

5

6

7

b) Se compareceram 41 casais e, por razoes desconhecidas, 3 casais ndo apertaram a mao de homens.
Quantos apertos de mdo ocorreram?
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