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Instrucoes

A duracao da prova € de 3 horas. E o tempo
minimo de prova € de 30 minutos. O caderno
de questbes pode ser feito a lapis ou a caneta,
vocé podera leva-lo para a casa.

E permitido o uso de borracha, régua, esqua-
dros e compasso para resolver as questoes da
prova.

Durante a prova ndo sera permitido: comunicar-
se com outras pessoas, além do aplicador de
provas; bem como usar quaisquer aparelhos
eletrénicos (celulares, tablets, relégios com cal-
culadora, etc.). Nao é permitido entrar na sala
de aplicacao de provas com folhas de rascu-
nho, anotagdes ou livros.

Vocé recebera um cartdo de respostas. Ele
€ personalizado. Verifique se o cartao de res-
postas que vocé recebeu tem seu nome, em
caso afirmativo assine-o ou entdo comunique
ao fiscal de sala que o cartdao que vocé rece-
beu n&o € o seu.

O cartdo de respostas que vocé recebeu tem
60 questdes, mas sua prova tem apenas 20
questdes, assim vocé deve marcar as respos-
tas de sua prova nas questdes do seu cartdo
de respostas numeradas de 1 a 20.

Cada questao tem cinco alternativas de res-
posta: (a), (b), (c), (d), (e), € apenas uma delas
€ correta.

Marque suas respostas com caneta esfero-
grafica com tinta azul escura ou preta, es-
crita grossa e de corpo transparente. Como
no exemplo abaixo:

60
Questao 60: Enunciado? =
(a) Correta
(b) Incorreta
(c) Incorreta
(d) Incorreta (o]
(e) Incorreta

Observe que a alternativa correta da Questao
60 é (a), e no gabarito, na Questéo 60 o quadra-
dinho (a) foi preenchido. Lembre-se de pintar
todo o quadradinho, como na figura.

Marque apenas uma alternativa para cada
questdao. Marcando mais de uma alternativa
perdera os pontos da questdo, mesmo que uma
das alternativas seja a correta.

Ao final da prova, entregue o cartao de respostas para o fiscal de sala.

Boa Prova! Que a Matematica esteja com vocé!

Realizacao:

U,PG \ demat pro§

sk
e Fonta o

Apoio:
4 % SEONE N\’ FGv cbMc

ciagao Olmpi

134AIN

V]






P
U;PG 112 Olimpiada Pontagrossense de Matematica @ M

Universidade Estadual Primeira Fase - Nivel 3 e UEPG

Questao 1 Rascunho

Um grupo de amigos esta numa pizzaria e pre-
cisa decidir os sabores das pizzas que irdo
pedir. Eles discutem e chegam as seguintes
conclusées:

|- Se pedirem de calabresa, entdo néo pedi-
réo de mussarela.

[I- Se pedirem de mussarela, entdo também
pedirdo de frango.

[ll- Se pedirem de frango, entdo nao pedirao
portuguesa.

IV- Eles decidiram pedir pizza portuguesa.

Com base nas informagdes acima, é possivel
afirmar que eles nao irdo pedir?

a) Apenas calabresa

b) Apenas mussarela

c) Apenas frango

d) Frango e mussarela

e) Frango, mussarela e portuguesa
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Questao 2

Sejam a e b e R, a operagado ponto méedio de a e

b, denotada por a®b, € definida por a®b = ib.

2
Entao o valor de
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Questao 3 Rascunho

Na figura abaixo tem-se um retdngulo ABCD,
cuja medida do lado AB é o dobro da medida
do lado BC. Além disso, sabe-se que 0 seg-
mento CE é perpendicular a diagonal BD em E.
A razao entre as medidas de DE e BE é:

D c
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Questéao 4

Um cartério enviou seis correspondéncias di-
ferentes, sendo uma para cada cliente.

Cada correspondéncia foi colocada em um en-
velope, e os envelopes foram etiquetados com
os seis diferentes enderecos desses clientes.
A probabilidade de apenas uma etiqueta estar
trocada é:
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Questao 5

Se x € um numero real tal que sec(x)—trg(x) = 3,
entédo o valor da sec(x) + tg(x) é igual a:

=z
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Questéo 6

Se M € o maior numero inteiro menor do que
2512 que:

|- pode ser expresso como a soma de dois
numeros inteiros consecutivos, e

ll- pode ser expresso como a soma de trés
numeros inteiros consecutivos, e

[ll- pode ser expresso como a soma de cinco
nameros inteiros consecutivos

A soma dos algarismos de M é:
(a) 12

Questao 7

De quantas maneiras podemos dividir 7 mogas
e 5 rapazes em dois times de 6 jogadores para
uma partida de vélei, de modo que exatamente
trés rapazes figuem em um mesmo time?

(@) 175
) 210
) 280
) 315
e) 350

(b
(c
(d
(
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Questao 8

No desenho abaixo, AB =2a, C é 0 ponto mé-
dio de AB, ¢y, ¢3 € ¢4 sao semicirculos com
didmetros AC, BC e AB, respectivamente.

O circulo ¢4 € tangente a ¢y, c3 € 1.

A éarea interna a cq € externa a ¢y, c3 € ¢4 em
funcéo de a é:

Questao 9

Se a é um numero real positivo que satisfaz
: [ 1 ~
a igualdade /a+ — = 3, entdo valor da expres-
a

Rascunho
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Questao 10

Tem-se 33 bolas, sendo elas coloridas da se-
guinte forma: 8 brancas, 13 azuis e 12 verme-
lhas. Essas bolas serédo divididas, e colocadas
ao acaso, em 11 caixas, sendo que cada caixa
deve conter 3 bolas.

Sobre essa situacao, € correto apenas o que se
afirma em:

(a) Podemos ter 9 caixas com 3 bolas de cores
diferentes em seu interior.

(b) Todas as caixas devem possuir uma bola
vermelha.

(c) Se 10 caixas possuirem 3 bolas da mesma
cor em seu interior, 1 caixa deve conter 2 bolas
brancas e 1 azul.

(d) Em todas as caixas deve haver uma bola
azul ou uma vermelha.

(e) Todas as alternativas acima estao incorre-
tas.

Questéao 11

Considere o conjunto dos numeros naturais po-
sitivos menores que 100, que deixam o0 mesmo
resto quando sao divididos por 3 e por 4. Quan-
tos desses numeros sao multiplos de 5?

Questao 12

Um inteiro positivo n tem a propriedade de
quando multiplicado por 12, resultar em um
numero de quatro algarismos y =20a2, para
algum algarismo a.

A soma dos quatro algarismos de y é:

(@) 9

(b) 6

(c) 12
(d) 13
(e) 11

e
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Questao 13

Seja ABC um triangulo isésceles de base AC,
no qual o ponto D pertence ao lado BC e o
ponto E pertence ao lado AC, de modo que
0 segmento DE é paralelo ao lado AB. Além
disso, sabe-se que CD =4 cm, DB=6 cm e
AE =3 cm. O perimetro do tridngulo CDE vale:

(@) 12cm
(b) 11 cm
()10 cm
(d)9cm
(e) 10,5cm

Questao 14

Cinco irméos foram ao cinema e um deles en-
trou sem pagar. Apanhados por um funcionario
do cinema, que queria saber qual deles entrou
sem pagar, eles informaram:

"Nao fui eu, nem o Manuel", disse Marcos.
"Foi o Manuel ou o Marlon", disse Mario.
"Foi o Michael", disse Manuel.

"O Mario esta mentindo", disse Michael.
"Foi o Michael ou o Marcos", disse Marlon.

Sabendo-se que um e somente um dos cinco ir-
ma&os mentiu, conclui-se logicamente que quem
entrou sem pagar foi:

(a) Mario.

(b) Marcos.
(c) Michael.
(d) Manuel.
(e) Marlon.

Questao 15

Quantos numeros de quatro algarismos meno-
res do que 5432 e formados pelos algarismos
2,3, 4 e 5 existem?

Rascunho
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Questao 16 Rascunho

Maria criou uma nova operacao, representada
por X, e definida da seguinte forma:

(x)&(y):Zx—\/ﬁ

Ao realizar a operacao (2025) X (-2026), Maria
obteve como resultado:

Questao 17

Sabendo que no triangulo ABC represen-
@0 abaixo EF IED, DE | AB, FD =4 cm,
CF =6 cm, entdo AD mede:
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Questao 18 Rascunho

Qual é o nimero inteiro entre 400 e 1000, que
€ divisivel por 7 e 13 e cuja soma de seus alga-
rismos € um numero primo?

Questao 19

Supondo que Marcio tenha um total de 30 moe-
das, sendo que algumas sao de cinco centavos,
outras de dez centavos e outras ainda de vinte
e cinco centavos. Marcio no total tem R$ 4,15
em dinheiro.

Um dia Marcio encontra uma varinha magica
que tem a capacidade de transformar moedas
de cinco centavos em dez centavos e de dez
centavos em vinte e cinco centavos.

Depois que Marcio acenou com a varinha so-
bre o dinheiro, ele descobre que tem R$ 6,00.
Quantas moedas de dez centavos Marcio tinha
inicialmente?

Questao 20

Considerando que o numero a679b formado
por cinco algarismos (na base 10) é divisivel
por 72, entdo os valores de a e b sao:




