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Apresentacéo

Caro Leitor,

A Revista da Olimpiada Pontagrossense de Matematica é resultado do projeto de
extensdo: Olimpiadas de Matematica: Promovendo a Inclusdo Social e ajudando a
mudar o cenario da Educacéo, desenvolvido pelo Departamento de Matematica e
Estatistica da UEPG. Tem periodicidade anual, sendo este o seu 6° volume.

Esta edicdo apresentara os problemas e as solugfes referentes a 92 OPMat -
Olimpiada Pontagrossense de Matematica, realizada em 2023. O principal objetivo
da Revista é compor um material robusto em conteldos mateméticos com vista a
ser utilizado como recurso pedagégico ao letramento matematico (raciocinio, re-
presentacdo, comunicagdo e argumentacdo) e como fonte de estudo e treinamento
para olimpiadas de matematica.

Encorajamos todos os leitores a nos enviar solugdes para os desafios encontra-
dos na secdo "Problemas Propostos”, bem como submeter artigos, que serdo pu-
blicados no préximo volume, desde que sejam aprovados pelo Comité Editorial da
Revista.

Para ficar por dentro das noticias da Olimpiada Pontagrossense de Matematica,
proximas edicdes, fotos e resultados, acompanhe-nos pelas nossas redes sociais:

https://www.Tacebook.com/opmat.uepg
https://www. 1nstagram.com/opmat uepg/
e pela homepage:

https:/77www2 . uepg.br/opmat/

Ponta Grossa, 14 de dezembro de 2024.

Comité Editorial

Revista da OPMat v.6 (2024)


https://www.facebook.com/opmat.uepg
https://www.instagram.com/opmat_uepg/
https://www2.uepg.br/opmat/




/\@f)

@ Mat

Olimpiada Pontagrossense
de Matematica UEPG
"Promovendo a inclusdo social e
ajudando a mudar o cendrio da educacdo.”







Premiados 11

Premiados

A Cerimdniade Premiacdo da 92 Olimpiada Pontagrossense de Matematica ocor-
reu no dia 02 de dezembro de 2023, no Auditério da UniCesumar, em dois horéarios
distintos: as 09h30 para os alunos dos Niveis Mirim (2° e 3° anos do Ensino Funda-
mental) e Janior (4° e 5° anos do Ensino Fundamental) e as 14h30 para os alunos
dos Niveis 1 (6° e 7° anos do Ensino Fundamental I1), 2 (8° e 9° anos do Ensino
Fundamental I1), 3 (12 e 22 séries do Ensino Médio) e 4 (32 e 42 séries do Ensino Mé-
dio e aqueles estudantes que tenham concluido o Ensino Médio ha menos de um
ano e nao tenham ingressado em nenhum curso superior, quando da realizagao da
primeira fase da OPMat).

No periodo da manhd, a Cerimdnia de Premiacdo contou com a presenca das
seguintes autoridades:

» Prof. Miguel Sanches Neto - Reitor da Universidade Estadual de Ponta Grossa

* Profa. Beatriz Gomes Nadal - Pr6-Reitora de Extensdo e Assuntos Culturais
da UEPG

e Prof. Miguel Arcanjo de Freitas - Pro-Reitor de Graduacédo da UEPG

e Profa. Sandra Mara Dias Pedroso - Representante do Nucleo Regional de E-
ducacao de Ponta Grossa

e Prof. Paulo Henrique Capillé Fernandes - Coordenador da Educacéo Infantil
do Nucleo Regional de Ponta Grossa

e Profa. Agnes Regina Krambeck Cabrini - Coordenadora de Matematica e As-
sessora Pedagdgica da Secretaria Municipal de Educacao

« Profa. Luzia de Fatima Medeiros de Carvalho - Coordenadora de Matematica
da Secretaria Municipal de Educacéo

e Profa. Margarete Aparecida dos Santos - Diretora Adjunta do Setor de Cién-
cias Exatas e Naturais da UEPG

* Profa. Deyse Marcia Pacheco Gebert - Chefe do Departamento de Matema-
tica e Estatistica da UEPG
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Prof. José Trobia - Vice Coordenador do Curso de Licenciatura em Matema-
tica da UEPG e membro da comissdo organizadora da OPMat

Prof. José Tadeu Telles Lunardi - Coordenador do Curso de Bacharelado em
Matematica Aplicada da UEPG

Profa. Elisangela dos Santos Meza - Coordenadora da Olimpiada Pontagros-
sense de Matematica

Nessa Cerimoénia foram premiados 158 estudantes (o que corresponde, aproxi-
madamente, a 20,05% dos alunos que participaram dos Niveis Mirim e Janior da
92 OPMat): 4 com troféus e medalhas de ouro, 6 com medalhas de ouro; 20 com
medalhas de prata; 71 com medalhas de bronze e 57 com medalhas de mencéo
honrosa.

Também foram entregues troféus para as escolas e para os professores dos alu-
nos que obtiveram a maior pontuacdo na 92 OPMat da rede particular e da rede
publica em cada nivel (Mirim e JUnior), totalizando 8 troféus. Todos os professores
e escolas cujos alunos foram premiados receberam certificados de congratulagdes.

No periodo da tarde, a Cerimbnia de Premiacdo contou com a presenca das
seguintes autoridades:

Prof. Ivo Mottin Demiate - Vice-Reitor da Universidade Estadual de Ponta
Grossa

Profa. Cleise Maria de Almeida Tupich Hilgemberg - Diretora de Extenséo
Universitaria da PROEX-UEPG

Profa. Sandra Mara Dias Pedroso - Representante do Nucleo Regional de E-
ducacao de Ponta Grossa

Profa. Izolde Hilgemberg de Oliveira - Representante da Secretaria Municipal
de Educacgéo de Ponta Grossa e Diretora do Departamento de Educagéo

Profa. Glaucia Marise Scortegagna - Representante da Coordenadoria da Edu-
cacdo Basica do Nucleo Regional de Educagao de Ponta Grossa

Prof. Adriano Gongalves Viana - Diretor do Setor de Ciéncias Exatas e Natu-
rais da UEPG
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e Profa. Deyse Marcia Pacheco Gebert - Chefe do Departamento de Matema-
tica e Estatistica da UEPG

e Prof. José Tadeu Telles Lunardi - Coordenador do Curso de Bacharelado em
Matematica Aplicada da UEPG

e Profa. Elisangela dos Santos Meza - Coordenadora da Olimpiada Pontagros-
sense de Matemética

Na ocasido foram premiados 228 estudantes (0 que corresponde, aproximada-
mente, a 31,27% dos alunos que participaram da segunda fase da 92 OPMat): 7 com
troféus e medalhas de ouro, 1 com troféu e medalha de prata, 13 com medalhas de
ouro; 39 com medalhas de prata; 98 com medalhas de bronze e 70 com medalhas
de mencé&o honrosa.

Também foram entregues troféus para as escolas e para os professores dos alu-
nos que obtiveram a maior pontuacao na 92 OPMat da rede particular e da rede
publica em cada nivel (1, 2, 3 e 4), totalizando 16 troféus. Todos os professores e
escolas cujos alunos foram premiados receberam certificados de congratulacdes.
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Nivel Mirim
Troféu

» Pedro Henrique Da Silva Oliveira (Escola Municipal Dep. Djalma de Almeida
Cesar)

« Vicente Schumacker Welling (Colégio Marista Pio XII)

Ouro

Pedro Henrigue Da Silva Oliveira (Escola Municipal Dep. Djalma de Almeida
Cesar)

* Vicente Schumacker Welling (Colégio Marista Pio XII)

Alberto Rodrigues De Almeida (Colégio Integracgéo)

Gael De Andrade Gimenes (Escola Desa 0)

« Luis Miguel Rodrigues Dos Santos (Escola Municipal Profa. Loise Foltran de
Lara)

Prata
« Victor Fernando Da Silva Ribas (Colégio Sagrada Familia Auxiliadora)
¢ Matheus Alves De Ramos (Escola Municipal Profa. Zahira Catta Preta Mello )

¢ André Fagundes Teleginski (Escola Municipal Profa. Maria Vitéria Braga Ra-
mos)

« Fabricio Ratti Beber (Colégio Alfa Plus)

« Maria Clara Batista Marcondes (Escola Municipal Humberto Cordeiro)
« Amanda Grabas (Escola Municipal Prof. Edgar Zanoni)

« Nicolas Palhano lochucki (Colégio Elite Tales de Mileto)

« Artur Grzybowski Buiar (Colégio Santo Angelo)

« Giovanna Machado Diogo Da Rosa (Escola Municipal Prof. Nelson Pereira
Jorge)
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Mateus Alexandre Auer Caetano (Escola Municipal Profa. Ana de Barros Sholz-
mann)

Bronze

Eduardo Bazzi De Souza (Colégio Marista Pio XII)

Isabela Babi Ferreira (Colégio Marista Santa Monica)

Isabela Garrouba Biegas (Colégio Marista Pio XII)

Cora Von Holleben Tormen (Colégio Sagrada Familia)

Julio Biehl Assuncéo (Colégio Elite Tales de Mileto)

Nicolas Demogalski (Colégio Pontagrossense Sepam)

Henri Kopp Oleiro (Colégio Sagrada Familia)

Isabela Hirose Dos Santos (Colégio Sagrada Familia S&o José)
Livia Woinorvski De Miranda (Colégio Marista Pio XII)

Pietro Fernandes Bueno (Colégio Sagrada Familia Auxiliadora)
André De Geus Vaz (Colégio Santo Angelo)

Nathan Dallicani Delphim (Colégio Adventista Ponta Grossa)
Alexandre Gongalves Dos Santos (Colégio Sagrado Coragéo de Jesus)
Mariana Lima Mendes (Colégio Integracao)

Gabriela Aparecida Da Silva Juszczak (Escola Municipal Profa. Maria Elvira
Justus Schimidt)

Leonardo Sampaio (Escola Municipal Vereador Orival Carneiro Martins)

Mathias Ferreira Vieira (Escola Municipal Profa. Otacilia Hasselmann de Oli-
veira)

Felipe Rafael Dos Santos Marins (Escola Municipal Profa. Maria Laura Pe-
reira)
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» Maria Gabrielly Golembiausky Rubino (Escola Municipal Dr. Carlos Ribeiro
de Macedo)

» Beatriz Miranda Dos Santos (Escola Municipal Profa. Lucia Pacher)
 William Rodrigues Viana Da Silva (Escola Municipal Zanoni Rogoski)

« Anna Lavinia Muller Mielniczenko Guimaraes (Escola Municipal Profa. Mi-
nervina Franca Scudlareck)

 Cleber Eduardo Bauer Da Silva (Escola Municipal Deodoro Alves Quintiliano)

 Otavio Mergner Borges (Escola Municipal Deodoro Alves Quintiliano)

« Maria Clara Lopes Da Luz (Escola Municipal Dr. Carlos Ribeiro de Macedo)

« So a Collares De Oliveira (Escola Municipal Ludovico Antonio Egg)

¢ Luna Przybysz Dibona (Escola Municipal Jodo Maria Cruz)

« Taylor Fortes Teixeira (Escola Municipal Pref. Dr. Elyseu de Campo Mello)

« Bryan Brandon Ribeiro Ramos (Escola Municipal Profa. Loise Foltran de Lara)

* Davi Luiz Dall Santo (Escola Municipal Pref. José Bonifacio Guimaraes Vilela)

« Maria Victoria Borges (Escola Municipal Pref. Dr. Elyseu de Campo Mello)

« Maycon Thalles Pires Bernardes (Escola Municipal Pref. Dr. Othon Mader)

« Rafael Dulcelino Pinto (Escola Municipal Profa. Eclea dos Passos Horn)

« Victor Henrique Rigoni Rietow (Escola Municipal Profa. Adelaide Thomé Chamma)
Mencéo Honrosa

» Adryan Nickolas Carvalho (Escola Municipal Dr. Carlos Ribeiro de Macedo)

« Lavinia Mel Ferreira (Escola Municipal Alda dos Santos Rebonato)

* Livia Azambuja Rosa (Escola Municipal Pref. Dr. Plauto Mir6 Guimaraes)

* Lucas Fernandes Bahls (Escola Municipal Profa. Ruth Holzmann Ribas)
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* Mellyna Rita Lustosa (Escola Municipal S&o Jorge)

« Manuella Pereira Pagnoncelli (Escola Municipal Padre José Bugatti)

« Alice Danielen Dos Santos (Escola Municipal Profa. Ageronidas Stadler)

» Paulo Jandrei Soares Soares Vicente (Escola Municipal Glacy Camargo Secco)
« Lorenzo Dombroski Dos Santos (Escola Municipal Profa. Lucia Pacher)

« Abner Miguel De Lara (CAIC Reitor Alvaro Augusto Cunha Rocha)

 Jodo Vitor Bueno Carvalho (Escola Municipal Cyrillo Domingos Ricci)

« Kimberly Bretska Benites (Escola Municipal Profa. Zeneida de Freitas Schnir-
mann)

« AnaAlice Borges Da Conceicao (Escola Municipal Profa. Ana de Barros Sholz-
mann)

» Maria Clara Kogus Gongcalves (Escola Municipal Protazio Scheifer)

» Nathalya Oliveira Pantaledo Silva (Escola Municipal Dr. Leopoldo Pinto Ro-
sas)

« Vitéria Maria Deleezuk Michalski (Escola Municipal Frei Elias Zulian)
« Amanda Harumi Yano Gualdezi (Escola Municipal Prof. Paulo Grott)
« luri Monteiro Da Silva (Escola Municipal Prof. Edgar Zanoni)

» Mel Cecilia Nunes Ferreira (Escola Municipal Pref. José Hoffmann)

¢ Mellany Alana Ribeiro De Almeida (Escola Municipal Profa. Maria Coutin
Riesemberg)

« Oliver Feitosa Cordeiro (Colégio Marista Pio XII)

¢ Pedro Henrique Hugailuk (Escola Municipal Profa. Zeneida de Freitas Sch-
nirmann)
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Nivel Junior
Troféu

 Arthur Gabriel Policene (Escola Santa Terezinha)

¢ Sophia Camargo Crizante (Escola Municipal Alda dos Santos Rebonato)
Ouro

« Arthur Gabriel Policene (Escola Santa Terezinha)

 Felipe Auer Abilhba (Escola Santa Terezinha)

¢ André Carneiro Madureira (Colégio Marista Pio XII)

» Sophia Camargo Crizante (Escola Municipal Alda dos Santos Rebonato)

« Kalebe Neves Dos Santos (Escola Municipal Profa. Ruth Holzmann Ribas)
Prata

Luiz Gustavo Maciel Dos Santos (Escola Municipal Profa. Zeneida de Freitas
Schnirmann)

Miguel Benjamin Hanke (Escola Municipal Profa. Judith Macedo Silveira)
Arthur De Farias Cunha (Escola Santa Terezinha)

Julia Scheleski Janzen (Escola Desa 0)

José Eduardo Leal Novak (Escola Municipal Pref. Dr. Amadeu Puppi)
Francisco Vecchia Szmoski (Colégio Marista Pio XII)

Alicia Mel Camargo (Escola Municipal Prof. Aristeu Costa Pinto)

Renan Balrez De Souza Cunha (Escola Municipal Profa. Maria Anténia de
Andrade)

Romulo Fernandes Prestes (Escola Municipal Dr. Carlos Ribeiro de Macedo)

Luis Gustavo Luporini (Colégio Sagrada Familia)
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Bronze

« Livia Gorte Dutko (Colégio Integrag&o)

« Lauane Liz Aguiar Barbosa (Colégio Adventista Ponta Grossa)

« Leandra Aparecida Szymanski Dos Santos (Colégio Marista Pio XII)
 Lucca Grande Bittencourt Da Cruz (Colégio Alfa Plus)

¢ Miguel Engelmann Maekawa (Colégio Marista Pio XII)

 Laura Manarim Berteli (Colégio Marista Pio XII)

¢ Gustavo Gimenez Carneiro (Escola Santa Terezinha)

« Nicolas Migliorini Corréa Da Silva (Colégio Pontagrossense Sepam)

* Rebeca Antunes Rodrigues (Colégio Marista Santa Ménica)

« Gustavo De Paiva Rosa (Colégio Marista Santa Mdnica)

* Raul Coelho Armstrong (Escola Santa Terezinha)

 Lucca Antunes Fernandes (Colégio Sagrada Familia Sdo José)

» Leonardo Ferreira Dos Santos (Colégio Integracéo)

« Isabela Neves (Colégio Marista Pio XII)

« Arthur Miguel Farias Ribeiro Leite (Colégio Santo Angelo)

« Kaua Vinicius Rodrigues Dos Santos (Escola Municipal General Aldo Bonde)
 Tathyane De Fatima Custodio (Escola Municipal Deodoro Alves Quintiliano)
» Andrey Felipe Pivatto (Escola Municipal Profa. Idalia Goes)

« Arthur Guzatti Antunes (Escola Municipal Profa. Ana de Barros Sholzmann)
¢ Fatima Emanuelly Viglus (Escola Municipal Prof. Kamal Tebcherani)

« Pedro Henrique Prestes (Escola Municipal Prof. Edgar Zanoni)

* Marcos Antonio Da Luz Ferreira (Escola Municipal Prof. Eloy Avrechak)
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Alicia Sophia Serzouski Da Silva(Escola Municipal Profa. Shirley Aggi Moura)

» Gabriel Fernando Gubert Antunes (Escola Municipal Pref. José Hoffmann)

Miguel Kulcheski Monteiro De Souza (Escola Municipal Guaracy Parana Vi-
eira)

« Jodo Pedro Milléo Machado (Escola Municipal Profa. Adelaide Thomé Chamma)
« Louie Kayanuma Carneiro (Escola Municipal Pref. Dr. Othon Mader)

« Agatha Rafaela Rodrigues Aires (Escola Municipal Alda dos Santos Rebonato)
» Rhyan Borges Schein (Escola Municipal Profa. Ageronidas Stadler)

« Vitor Marcos Paitch De Oliveira (Escola Municipal Pref. Coronel Claudio Gon-
calves Guimaraes)

¢ Yasmin Donner Franco (Escola Municipal Profa. Ana de Barros Sholzmann)
« Antonio Félix Lechechem Filho (Escola Municipal Dr. Raul Pinheiro Machado)
» Davi Santana Da Rosa Branco (Escola Municipal Jo&o Maria Cruz)

« Eduardo Schactae Brand&do (Escola Municipal Pref. Coronel Claudio Gongal-
ves Guimaraes)

« Nathaniel Nicolas Ferreira (Escola Municipal Dr. Carlos Ribeiro de Macedo)

» Rafaela Do Prado Dos Santos (Escola Municipal Dr. Carlos Ribeiro de Ma-
cedo)

« Pedro Henrigue Galvao Marques (Escola Municipal Dr. Carlos Ribeiro de Ma-
cedo)

Mencéo Honrosa
 Ana Carolina Chudoba Mendes (Escola Municipal Pref. Dr. Amadeu Puppi)
¢ Conrado Trajano Rosini Rodrigues (Escola Municipal Sao Jorge)

 Erick Rodrigo Antunes Braga (Escola Municipal Pref. Coronel Claudio Gon-
calves Guimaraes)
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Laura Beatriz Gongalves De Oliveira Marcondes (Escola Municipal Profa. Ma-
ria Laura Pereira)

Ana Livia Glaba Ferreira Lara (Escola Municipal Pref. José Hoffmann)
Jéssica Ostapovski Dos Santos (Escola Municipal Profa. Lucia Pacher)

Joao Pedro Dutra Dos Reis (Escola Municipal Pref. José Bonifacio Guimaraes
Vilela)

Luiz Miguel Neves Ramos (Escola Municipal Prof. Edgar Zanoni)

Maria Fernanda Ferreira De Souza Dias (Escola Municipal S&o Jorge)

Rayssa Arielle Dolinski (Escola Municipal Profa. Zahira Catta Preta Mello )
Agatha Regina De Lima Paredes (Escola Municipal Alda dos Santos Rebonato)
Ana Clara Estevo Camargo (Escola Municipal Profa. Ageronidas Stadler)

Ana Julia Gomes Camargo (Escola Municipal Profa. Idalia Gées)

Gustavo Spasiuk (Escola Municipal Prof. Placido Cardon)

Maria Eduarda Michaloski Pinto (Escola Municipal Alda dos Santos Rebo-
nato)

Luis Felipe Hartmann (Escola Municipal Pref. Dr. Othon Mader)

Gabriely De Meira De Lara (Escola Municipal Prof. Eloy Avrechak)

Joaquim Rafael Lima Da Rosa (Escola Municipal Pref. Claudio Mascarenhas)
Nicoly Mikaella Dos Santos Ferreira (Escola Municipal Profa. Lucia Pacher)
Pietro Campos Clazer (Colégio Alfa Plus)

Samuel Gustavo Prado (Escola Municipal Rubens Edgard Furstenberger)
José Eduardo Kohut Da Silva (Escola Municipal Prof. Jorge Dechandt)

Julia Tais Ribeiro (Colégio Elite Tales de Mileto)

Luzia Batista Soares Da Silva (Escola Municipal Prof. Eloy Avrechak)
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Isabela Luteski Pinto (Escola Municipal Pref. José Bonifacio Guimarées Vi-
lela)

Jodo Francisco Kozaki (Colégio Integracao)

Luiz Henrigue Dos Santos Rybinski (Escola Municipal Profa. Marta Filip-
kowski de Lima)

Nicolas Dos Santos Pereira (Colégio Pontagrossense Sepam)
Yasmin Fontoura Da Silva Oliveira (Escola Municipal Profa. Shirley Aggi Moura)

Carlos Gabriel Mendes Lemes (Escola Municipal Profa. Maria Anténia de An-
drade)

Julia Do Amaral Schena (Colégio Pontagrossense Sepam)
Laura Nacke (Colégio Alfa Plus)

Maria Helena Mesquita (Escola Municipal Pref. Coronel Claudio Goncalves
Guimaraes)

Pedro Lucas Souto (Escola Municipal Prof. Placido Cardon)

Pietro Leonardo Bello Moreira (Escola Municipal Pref. Ernesto Guimaraes
Vilela)
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Nivel 1
Troféu
¢ Lucas Galvan Calgada (Colégio Elite Tales de Mileto)

« Luis Edhuardo Carneiro Kecheleski De Oliveira (Colégio Estadual Civico-Militar
Professor Colares)

Ouro

 Lucas Galvan Calgada (Colégio Elite Tales de Mileto)

« Clarice Lima Pontes (Colégio Integracao)

Pedro Kaito Yasuda (Colégio Pontagrossense Sepam)
 Jodo Paulo Cieslak (Colégio Alfa Plus)

« Luis Edhuardo Carneiro Kecheleski De Oliveira (Colégio Estadual Civico-Militar
Professor Colares)

Prata
« Lucas Vinicius Nadal (Escola Estadual Medalha Milagrosa)
» Maria Eduarda Regalio Campagnoli (Colégio Marista Pio XII)
» Tomés Samoilenko Polachini (Colégio Santo Angelo)
« Jodo Pedro De Souza Bauer (Escola Santa Terezinha)
« lan Davi Bolzon Rocha De Moraes (Colégio Adventista Ponta Grossa)
« Ellen Vitdria Toroski (Colégio Alfa Plus)
¢ Guilherme Antunes De Camargo (Colégio Estadual Padre Pedro Grzelczaki)
 Jodo Victor Pianaro (Colégio Sagrada Familia S&o José)
« Victor Hugo Burg Marques De Souza (Colégio Alfa Plus)

» Leonardo Guimarées De Almeida (Colégio Pontagrossense Sepam)
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Bronze

Rafael Merenda Izidorio (Colégio Alfa Plus)

Alice Gollin Ferracini (Escola Desa 0)

Jodo Vitor Lourengo Girardi (Colégio Marista Pio XII)

Beatriz Regina Duarte Neotti (Colégio Pontagrossense Sepam)
Maria Eduarda Antunes Luz (Colégio Pontagrossense Sepam)
Ana Luisa Nasser Matos Gueiber (Colégio Santo Angelo)
Lucas Landmann Grabicoski (Colégio Pontagrossense Sepam)
Marina Scafuro Goncalves (Escola Santa Terezinha)

Lucas Francischinelli Freitas (Colégio Santo Angelo)

Valentina Da Fonseca Hey (Colégio Alfa Plus)

Israel Leonardo Los Barbosa (Colégio Elite Tales de Mileto)
Julia Lievore Levandowski (Colégio Marista Pio XII)

Vitor Arthur Margal Beck (Colégio Santo Angelo)

Leticia Nogaroto Vicari (Colégio Elite Tales de Mileto)

Jodo Victor Vedan De Ramos (Colégio Integragdo)

Matheus Pavilaki Kozan (Colégio Estadual Nossa Senhora das Gragas)

Adrian Christopher Guimarées Ferreira (Colégio Civico-Militar José Elias da
Rocha)

Thamyres Galinski Wenuka (Colégio Estadual Civico-Militar Professor Cola-
res)

Lucas Emanuel Galvéo (Colégio Estadual Maestro Bento Mossurunga)

Tiago Sokoronczek (Colégio Estadual Prof. Jilio Teodorico)
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Gabriela Vitoria Vozniak Koza (Escola Estadual Medalha Milagrosa)

Arthur Izaias Chafka (Colégio Estadual Prof. Jalio Teodorico)

Alice Gomes Carneiro (Escola Estadual Medalha Milagrosa)

Ane Gabriely Guimaréaes (Escola Estadual Jesus Divino Operario)

Rafaella Da Rocha Machado Nascimento (Escola Estadual Medalha Milagrosa)
Hector Vuitika (Colégio Civico-Militar José Elias da Rocha)

Victor Gustavo Pereira De Souza (Colégio Estadual Civico-Militar General Anto-
nio Sampaio)

Maria Luiza Nogare Gabriel Da Silva (Escola Estadual Medalha Milagrosa)
Luiz Felipe De Paula (Escola Estadual Profa. Halia Terezinha Gruba)

Emanuel Cecato Pachla (Escola Estadual Medalha Milagrosa)

Mencao Honrosa

Ana Paula De Freitas Matter (Colégio Positivo Master)

Jodo Vinicius Teixeira De Lima (Colégio Integragéo)

Julia Isabel Martins Farias (Colégio Alfa Plus)

Lucas Ditzel Roza (Colégio Marista Pio XIlI)

Lucas Emanuel Maravieski Tarum (Colégio Sagrada Familia)
Lorenzo Cecato Horta (Colégio Alfa Plus)

Gabriela Modesto Silva Gubert (Colégio Pontagrossense Sepam)
Wallace Willians Salazar Monteiro (Escola Bom Pastor Martinus)
Henrique Gabriel Borges Da Silva (Colégio Estadual 31 de Marco)
lan Folmann Forbeck (Colégio Estadual Brasilio A. da Silva)

Vinicius Simas Dreweck (Colégio Alfa Plus)
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So a Siduoski Wendler (Colégio Marista Pio XII)

Gabriel André Brim (Colégio Pontagrossense Sepam)

So a Dobzynski (Escola Santa Terezinha)

Nathalie Banik (Colégio Santo Angelo)

Samanta Antunes Pereira (Escola Estadual Jesus Divino Operario)
Akemi Natélia Yano Gualdezi (Colégio Estadual Prof. Jilio Teodorico)
Maria Julia Alboski Siqueira (Colégio Sagrada Familia)

Mario Yudi Benicio Teodoro (Colégio Civico-Militar José Elias da Rocha)

Enzo Vittério Sother (Colégio Marista Pio XII)
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Nivel 2

Troféu

 Pedro Dias Carrara (Colégio Pontagrossense Sepam)

« Natally Maria Polisczuk (Colégio Estadual Francisco Pires Machado)

Ouro

Pedro Dias Carrara (Colégio Pontagrossense Sepam)

» Henrigue Galvan Calcada (Colégio Elite Tales de Mileto)

Jodo Vitor Collesel Martins (Colégio Sagrado Coragéo de Jesus)

Eduardo Maximo Kobilarz (Escola Santa Terezinha)

Antonella Mello Fassini (Colégio Sagrada Familia Sdo José€)
Prata

 Barbara Malacarne Campagnoli (Colégio Pontagrossense Sepam)
» Gustavo Pinheiro Pedroso (Colégio Sagrada Familia)

» Pedro Bonifacio Oliveira Franco (Escola Santa Terezinha)

Estela De Cassia Valentim (Escola Sao Jorge de Ponta Grossa)
 Lucas Carbonar Mildo (Colégio Sagrada Familia Auxiliadora)

« Bryant Guerlinguer Dechandt (Colégio Sagrado Coragéo de Jesus)

Victor Gabriel Dos Anjos (Colégio Integracao)
» Matheus Francischinelli Freitas (Colégio Santo Angelo)

 Carlos Eduardo Gongalves Reis (Colégio Elite Tales de Mileto)
Bronze

« Camilla Vaz Goulart (Colégio Alfa Plus)
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Heitor Mello De Lima (Colégio Sagrada Familia Auxiliadora)

Maria Livia Calixto Vendrami (Colégio Sagrada Familia Sdo José)
Rafael Henrique Silva (Colégio Marista Pio XII)

Rdmulo Bazeggio Licodiedoff (Colégio Marista Pio XII)

Miguel Cortes De Carvalho De Martino (Colégio Positivo Master)
Isabelle Dallicani Delphim (Colégio Adventista Ponta Grossa)
Benjamin Finger Rocha (Colégio Positivo Master)

Victor Gustavison Dos Reis (Colégio Adventista Ponta Grossa)

Jodo Victor Mariano Silva (Colégio Sagrada Familia Auxiliadora)
Aissa Nery Brum (Colégio Positivo Master)

Gustavo Maier Justo (Escola Santa Terezinha)

Lucy Ferreira Barbosa (Colégio Elite Tales de Mileto)

Eduardo Caillot Schroeder Lesiko (Colégio Sagrada Familia S&o José)
Cassiano Schwade Januéario (Colégio Sagrada Familia Auxiliadora)
Gustavo Vinicius Farias Carraro (Colégio Estadual Nossa Senhora da Gléria)
Ana Belly Tomaz De Miranda (Escola Estadual Monteiro Lobato)
Felipe Daniel De Araujo (Escola Estadual Medalha Milagrosa)

Artur Markovicz Martins (Escola Estadual Medalha Milagrosa)

André Silva Gavet (Colégio Estadual Maestro Bento Mossurunga)
Vinicius Oliveira Neves (Colégio Estadual Prof. Becker E Silva)
Estanislau Renan Ligoski (Colégio Civico-Militar José Elias da Rocha)
Nolberto Renee Ojeda Chacin (Colégio Estadual Prof. Becker E Silva)

Heloise Rodrigues De Oliveira (Colégio Civico-Militar José Elias da Rocha)
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Renan Soares Da Silva (Colégio Estadual Prof. Julio Teodorico)
Ana Paula Breula (Colégio Estadual Profa. Linda Salamuni Bacila)

Rodrigo Lima Dos Santos Batista (Escola Estadual Profa. Halia Terezinha
Gruba)

Alice Gongalves Motta Lopes (Escola Estadual Jesus Divino Operario)
Henrique Pereira Coutinho (Colégio Estadual Prof. Julio Teodorico)

So a Helena Borck Da Fonseca (Colégio Estadual Profa. Linda Salamuni Ba-
cila)

Mencéo Honrosa

Artur Costa Fontana (Colégio Alfa Plus)

Alice Sousa De Morais (Colégio Marista Pio XII)

Isabela Mellissa Elias (Colégio Alfa Plus)

Renan Johann Cota Mendes (Colégio Estadual Polivalente)
Felipe Guimaraes De Almeida (Colégio Pontagrossense Sepam)

Brayan Gustavo Vidal (Colégio Estadual Civico-Militar General Antdnio Sam-
paio)

Gabrielly Quarterolli Levandoski (Colégio Sagrado Coracéo de Jesus)
Daniela Fernanda Kuhn (Colégio Santo Angelo)

Mayra Caetano (Colégio Civico-Militar José Elias da Rocha)

Yasmim Ramos Da Fonseca Rosas (Colégio Pontagrossense Sepam)
So a Pineda Spartalis (Colégio Sagrada Familia Auxiliadora)

Heloisa Ferreira Dos Santos (Colégio Estadual Senador Correia)

Caua Henrique Chaikouski (Colégio Estadual Dr. Epaminondas Novaes Ri-
bas)
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Luiz Henrique Nowak Ferreira (Colégio Estadual Padre Carlos Zelesny)
Eduardo Deschk Heck (Colégio Marista Pio XII)

Arthur Fuchs Ferreira (Colégio Alfa Plus)

Isabella Vitéria Lopes Marques (Escola Estadual Profa. Halia Terezinha Gruba)
Mandy Abade Antunes (Colégio Estadual Prof. Julio Teodorico)

Isabela Canavez (Colégio Santo Angelo)

Luis Fabricio Soares De Mello (Colégio Estadual Civico-Militar General Ant6-
nio Sampaio)

Yasmin Karoline Prestes Da Silva (Escola Estadual Jesus Divino Operério)
Alana Reis Schewtschik (Escola Estadual Medalha Milagrosa)

Ana Vitéria Schactae Brandéo (Escola Estadual Medalha Milagrosa)
Davi Tabor Padilha (Colégio Sagrada Familia Auxiliadora)

Gustavo Tamporoski (Colégio Sagrado Coracéo de Jesus)

Lorenzo Barbosa Oberg Da Cruz (Colégio Marista Pio XII)

Haroldo Borg Filho (Colégio Pontagrossense Sepam)

Lorenzo Ribeiro Mauro (Colégio Pontagrossense Sepam)

Rafaela Krolow Bandeira (Colégio Sagrada Familia Sdo José)
Gustavo Ferreira (Colégio Estadual 31 de Marco)

Henrique Rodrigues Machado (Colégio Elite Tales de Mileto)

Jodo Victor Ribeiro (Colégio Estadual Profa. Linda Salamuni Bacila)
Bernardo Dobruski (Colégio Estadual Polivalente)

Mylena Ferreira Portes (Colégio Adventista Ponta Grossa)

Maria Eduarda Siqueira (Colégio Estadual Prof. Julio Teodorico)
Kauan Hamura (Colégio Estadual Polivalente)

Victor Matheus Batista (Colégio Estadual Profa. Sirley Jargas)
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Nivel 3

Troféu

« Jodo Augusto Canani (Colégio Positivo Master)

¢ Ana Julia Da Silva (Colégio Agricola Estadual Augusto Ribas)
Ouro

» Jodo Augusto Canani (Colégio Positivo Master)

Ana Julia Da Silva (Colégio Agricola Estadual Augusto Ribas)

Luis Eduardo Cosseti Correia (Colégio Alfa Plus)

Mitzi Vedan De Ramos (Colégio Integragao)

Pedro Luiz Scheifer De Souza (Colégio Sesi Ponta Grossa)
Prata

« Rafael Boiko Neto (Colégio Santo Angelo)

 Pedro Henrique Farina Dos Santos (Colégio Alfa Plus)

« Carlos Henrique Arving (Colégio Estadual Civico-Militar José Elias da Rocha)
» Rafaela Dos Santos Tuchinski (Colégio Marista Pio XII)

« Davi Grando Primor (Colégio Positivo Master)

« Jodo Gustavo Verner Eidam (Colégio Agricola Estadual Augusto Ribas)

Julia Konofal Blank (Colégio Alfa Plus)

» Maria Eduarda Onesko Slusarz (Colégio Elite Tales de Mileto)

Francisco Galvao Coloda (Colégio Pontagrossense Sepam)

Matheus Miguel Rodrigues Donha (Colégio Santo Angelo)
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Bronze

 Lavinia De Morais Ferreira (Colégio Marista Pio XIlI)

« Agatha Bauer Venske (Colégio Sagrada Familia)

 Guilherme Stanislawczuk Do Nascimento (Colégio Marista Pio XII)

« Luis Gustavo Ribeiro Dos Santos (Colégio Sagrada Familia Auxiliadora)
* Nicolas Andrade De Mattos (Colégio Sagrado Coragéo de Jesus)

« Emanuel Peron Lameira (Colégio Marista Pio XII)

¢ Manuella Louize Pasturczak Schade (Colégio Pontagrossense Sepam)
« Ana Clara Fogaca Souza (Colégio Integragdo)

« Maria Beatriz Mongruel Voorsluys (Colégio Pontagrossense Sepam)

« Joyce Nirelly Carraro (Colégio Sagrada Familia)

« Gabriel Nofeke (Colégio Sagrado Coragao de Jesus)

» Marcela Meira Da Rosa (Colégio Dynamico)

« Caio Augusto Fernandes (Colégio Lobo Ponta Grossa)

« Arthur Henrigue Kruger Geronimo (Colégio Pontagrossense Sepam)

» Massamiti Mune c¢a Neto (Colégio Alfa Plus)

« Matheus Henrique De Quadros (Centro Estadual de Educagé&o Pro ssional de
Ponta Grossa)

« Bruna Vitéria De Melo Delgobo (Instituto Federal do Parand)
« Geovana Ortiz De Aguiar (Colégio Estadual Profa. Sirley Jargas)

¢ Anny Lavinia Candida Pereira De Vicente (Colégio Estadual Civico-Militar
José Elias da Rocha)

* Lucas Rocha De Oliveira (Colégio Estadual Regente Feijo)
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Francisco Grokoviski (Instituto Federal do Parana)
Bernardo Cordeiro Melek (Colégio Estadual Polivalente)

Isabelli Maria De Lima Santos (Colégio Estadual Polivalente)

Mencéo Honrosa

Lais Geovana Zwaretck (Colégio Lobo Ponta Grossa)

Camila Brasil Silva (Colégio Marista Pio XII)

Nathalia Ribeiro Goedert (Colégio Marista Pio XII)

Amanda Orizzi Moutinho De Souza (Colégio Marista Pio XII)
Vanessa Ribeiro Dos Santos (Colégio Pontagrossense Sepam)
Gustavo Stocco (Colégio Positivo Master)

Leonardo Luiz Chaves Domingues (Colégio Pontagrossense Sepam)
Julia Vieira Dos Santos (Colégio Positivo Master)

So a Sokolowski Galvani (Colégio Santo Angelo)

Henrique Carvalho Da Silva (Colégio Alfa Plus)

Pedro Henrique Alves De Lima (Colégio Integragéo)

Gabriely De Lima Bail (Colégio Lobo Ponta Grossa)

Julia Faria Andrade (Colégio Elite Tales de Mileto)
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Nivel 4

Troféu

Ouro

Prata

Walter Vieira Neto (Colégio Alfa Plus)

Lucas Dos Santos (Colégio Estadual Regente Feijo)

Walter Vieira Neto (Colégio Alfa Plus)

Lavinia Borges Da Silva (Colégio Elite Tales de Mileto)
Beatriz Stadler Ribas (Colégio Pontagrossense Sepam)
Felipe Mandalozzo Tebcherani (Colégio Positivo Master)

Lucas Dos Santos (Colégio Estadual Regente Feijo)

Ruan Eneias Ferreira (Colégio Estadual Prof. Meneleu Almeida Torres)
Gustavo Henrique Rodrigues (Colégio Pontagrossense Sepam)
Miguel Antonio Schuler Zoni (Colégio Marista Pio XII)

Arthur Erdmann Bonamente (Colégio Marista Santa Monica)

Isadora Benvenutti Langer (Centro Estadual de Educacéo Pro ssional de Ponta
Grossa)

Luiza Katsman (Colégio Sagrada Familia)

Luan Matheus Emiliano Moraes (Instituto de Educacao Prof. César Prieto
Martinez)

Ana Luisa Polaquini Caetano (Colégio Alfa Plus)
Renan Gelinski Santos (Colégio Sagrado Coracgéo de Jesus)

Lorenzo Bazeggio Licodiedoff (Colégio Marista Pio XII)
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Bronze

» Maria Eduarda De Almeida Matiello (Colégio Elite Tales de Mileto)

« Yasmim De Almeida Matiello (Colégio Elite Tales de Mileto)

 Gabrielli Oliveira Ribas (Colégio Estadual Polivalente)

 Gustavo Oliveira Kritski (Colégio Sagrado Coragéo de Jesus)

 Lucas Tramontim Silveira Alves (Colégio Pontagrossense Sepam)

» Douglas Samuel Machado Voiciechovski (Colégio Sagrada Familia)

« Victor Hugo Dos Santos (Instituto de Educacgéo Prof. César Prieto Martinez )

 Laiane Vitoria Pedrozo De Mello (Colégio Estadual Prof. Jo&o Ricardo Von
Borell du Vernay)

« André Gabriel Correa (Colégio Estadual Padre Carlos Zelesny)
« Leonardo Henrique Bonfanti (Colégio Estadual Senador Correia)

« Allan Roberto Lugo (Colégio Estadual Prof. Jodo Ricardo Von Borell du Ver-
nay)

* Felipe Ozdrio lurk Dias (Centro Estadual de Educacéo Pro ssional de Ponta
Grossa)

« Gustavo De Oliveira Mendes (Colégio Estadual Profa. Linda Salamuni Bacila)
« Emilly Victéria Coronado Cheremeta (Colégio Estadual Regente Feijo)

 Luiz Eduardo Do Nascimento (Colégio Estadual Col6énia Dona Luiza)
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Professores Premiados

Abaixo consta a relacéo de todos os professores que receberam troféus nos res-
pectivos niveis:

Nivel Mirim - Troféu:

 Professora Livia Franciele Grochovski (Escola Municipal Dep. Djalma de Al-
meida César)

» Professora Perla Cristiane Zanona (Colégio Marista Pio XII)
Nivel Janior - Troféu:

» Professora Kamila Bruna Batista Da Silva (Colégio Santa Teresinha)

» Professora Maria Rosa Lazarotto (Escola Municipal Alda dos Santos Rebo-
nato)

Nivel 1 - Troféu:

 Professora Suellen Karina Palhano lochucki (Colégio Elite Tales de Mileto)

 Professora Ana Paula Pinheiro (Colégio Estadual Civico-Militar Professor Co-
lares)

Nivel 2 - Troféu:

 Professora Fernanda Hennipmann (Colégio Pontagrossense Sepam)

 Professora Andresa Lino Da Silva (Colégio Estadual Francisco Pires Machado)
Nivel 3 - Troféu:

« Professor Fabricio Gongalves Dos Santos (Colégio Positivo Master)

» Professora Alzenir Virginia Ferreira Soistak (Colégio Estadual Agricola Au-
gusto Ribas)

Nivel 4 - Troféu:

 Professor Gabriel Alberti Torrens (Colégio Alfa Plus)
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 Professor Gilberto Garcia (Colégio Estadual Regente Feij6)

A seguir consta a relacéo de todos os professores que tiveram alunos premiados na
92 OPMat no ano de 2023:

« Janaina Freitas Da Silva (CAIC Reitor Alvaro Augusto Cunha Rocha)

Joseane Tchuivun Ramos (CAIC Reitor Alvaro Augusto Cunha Rocha)

Gustavo Bilobran Neves (Centro Estadual de Educacéo Pro ssional de Ponta
Grossa)

Ingrid Milleo (Centro Estadual de Educacéo Pro ssional de Ponta Grossa)

 Bianca Aparecida Holm De Oliveria (Colégio Adventista Ponta Grossa)

Juliana De Fatima Holm Brim (Colégio Adventista Ponta Grossa)
 Ester Noemi Oliveira De Lima (Colégio Adventista Ponta Grossa)

« Siumara Dzuba Pedroso (Colégio Adventista Ponta Grossa)

Alzenir Virginia Ferreira Soistak (Colégio Agricola Estadual Augusto Ribas)
» Gabriel Alberti Torrens (Colégio Alfa Plus)

« Igor Alberto Dantas Abrami (Colégio Alfa Plus)

« Julio Haluczak (Colégio Alfa Plus)

* Mariana Andrade De Oliveira Vieira (Colégio Alfa Plus)

» Simone Daiane Pisnisk (Colégio Alfa Plus)

« India Nara Binotto (Colégio Alfa Plus)

« Maria Elena Dimbarre (Colégio Alfa Plus)

« Tatiane Cristine Ferreira Hass (Colégio Alfa Plus)

 Verydiana Leticia Barretto Endo (Colégio Alfa Plus)
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Osvaldo Cardoso (Colégio Dynamico)

Alisson Lima Emiliano (Colégio Elite Tales de Mileto)

Kelen Cristina Dos Santos Abrami (Colégio Elite Tales de Mileto)
Suellen Karina Palhano lochucki (Colégio Elite Tales de Mileto)
Bruna Rodrigues Bensberg (Colégio Elite Tales de Mileto)
Janaina Pontes (Colégio Elite Tales de Mileto)

Jean Carlos Dias Gongalves (Colégio Elite Tales de Mileto)
Débora Laranjeira Colodel (Colégio Estadual 31 de Marco)
Juliano Desiombra (Colégio Estadual 31 de Marco)

Alex Vardenski (Colégio Estadual Brasilio A. da Silva)

Deisy Ribas Machado (Colégio Estadual Brasilio A. da Silva)

Elaine Berger De Ramos Marques (Colégio Estadual Civico-Militar General
Antonio Sampaio)

Fabielly Selmara Malinoski (Colégio Estadual Civico-Militar General Antdnio
Sampaio)

lolanda Gebiluka Mauda (Colégio Estadual Civico-Militar General Antdnio
Sampaio)

Luciano Roque Leite (Colégio Estadual Civico-Militar General Antbnio Sam-
paio)

Ana Paula Milleo Mainardes (Colégio Estadual Civico-Militar General Anto-
nio Sampaio)

Alex Vardenski (Colégio Estadual Civico-Militar José Elias da Rocha)
Fabiola Pineda Lopes (Colégio Estadual Civico-Militar José Elias da Rocha)

Marcos Augusto Mendes (Colégio Estadual Civico-Militar José Elias da Ro-
cha)
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« Marcos Mauricio Ferreira Sachs (Colégio Estadual Civico-Militar José Elias da
Rocha)

» Rodrigo Domingues (Colégio Estadual Civico-Militar José Elias da Roch)
 Ana Paula Pinheiro (Colégio Estadual Civico-Militar Professor Colares)

« Luiz Alberto Rentscheler (Colégio Estadual Colénia Dona Luiza)

» Tamara Dias Kobiski (Colégio Estadual Dorah G. Daitschman)

« Nazilda Antonia Chiaramonte (Colégio Estadual Dr. Epaminondas Novaes
Ribas)

» Andresa Lino Da Silva (Colégio Estadual Francisco Pires Machado)
¢ Adnilson Ribeiro Mantuani (Colégio Estadual Maestro Bento Mossurunga)

» Henrique Mehl Hellmann Junior (Colégio Estadual Maestro Bento Mossu-
runga)

« Eva Aparecida Carvalho E Silva (Colégio Estadual Nossa Senhora da Gléria)

« Felipe Antonio Machado Fagundes Gongalves (Colégio Estadual Nossa Se-
nhora das Gragas )

« Augusto Rangel Selski (Colégio Estadual Padre Carlos Zelesny)
 José Schmiguel (Colégio Estadual Padre Carlos Zelesny)

» Mauricio Fernandes (Colégio Estadual Padre Carlos Zelesny)

« Giane Correia Silva (Colégio Estadual Padre Pedro Grzelczaki)

« Erson Jandrey (Colégio Estadual Polivalente)

« Luiz Fabiano Dos Anjos (Colégio Estadual Polivalente)

» Sonny Odine Carneiro (Colégio Estadual Polivalente)

« Igor Henrique Senenko (Colégio Estadual Presidente Kennedy)

« Sidenea Do Rocio Kachak (Colégio Estadual Prof. Amalio Pinheiro)
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Neli Garciacatossi (Colégio Estadual Prof. Becker E Silva)
Ana Paula Milleo Mainardes (Colégio Estadual Prof. Becker E Silva)

Simone Da Silva Mayer (Colégio Estadual Prof. Jodo Ricardo Von Borell du
Vernay)

Vanderlei Da Silva (Colégio Estadual Prof. Jo&o Ricardo Von Borell du Vernay)
Avrilei Rodrigues Albach (Colégio Estadual Prof. Julio Teodorico)
Edmir Ferreira Neves (Colégio Estadual Prof. Jalio Teodorico)

Giovana Aparecida Schambakelr Viante (Colégio Estadual Prof. Julio Teodo-
rico)

Maria Inez Solak De Souza (Colégio Estadual Prof. Julio Teodorico)
Marcio José Simbes (Colégio Estadual Prof. Meneleu Almeida Torres)
Juliana Vogivoda (Colégio Estadual Profa. Linda Salamuni Bacila)
Marina Marra (Colégio Estadual Profa. Linda Salamuni Bacila)

Walter Kraushaar (Colégio Estadual Profa. Linda Salamuni Bacila)
Julio Cesar Moscal Junior (Colégio Estadual Profa. Sirley Jargas)
Patricia Lima De Andrade (Colégio Estadual Profa. Sirley Jargas)
Gilberto Garcia (Colégio Estadual Regente Feij6)

Luciana Blum Rauch (Colégio Estadual Regente Feij6)

Cleonice Aparecida Sachs (Colégio Estadual Senador Correia)
Marcos Antonio Camargo Trechinski (Colégio Estadual Senador Correia)
Adriane Alves (Colégio Integracéo)

Juliana Carla Silva (Colégio Integracéo)

Luzybel Turski Bida (Colégio Integragao)
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« Mariana Andrade De Oliveira Vieira (Colégio Integragdo)

» Renata Franco (Colégio Integragdo)

» Gabriel Machado (Colégio Lobo Ponta Grossa)

 Adriana Do Carmo Justus (Colégio Marista Pio XII)

¢ Ana Claudia Adriano De Alvarenga (Colégio Marista Pio XII)
« Ana Cristina Delinki Stiirmer (Colégio Marista Pio XII)

« Daiane Aparecida Vozniak (Colégio Marista Pio XII)

» Debora Christine Baiak De Almeida (Colégio Marista Pio XII)
« Diefrei Alves (Colégio Marista Pio XII)

« Elisa Carolina Silveira (Colégio Marista Pio XII)

 Fabio Borges (Colégio Marista Pio XII)

 Karoline Garcia Guimaréaes Oliveira (Colégio Marista Pio XII)
« Luan Elias Do Nascimento (Colégio Marista Pio XII)

* Luciane Ferreira Clarindo Lopes (Colégio Marista Pio XII)

* Maria Marta Antunes (Colégio Marista Pio XIlI)

« Perla Cristiane Zanona (Colégio Marista Pio XII)

¢ Cassiane Bochnie (Colégio Marista Santa Ménica)
 Daniele Do Carmo Ruth Lopes (Colégio Marista Santa Mdnica)
« Ivan Mathias (Colégio Marista Santa Ménica)

« Fernanda Fetzer Valente (Colégio Pontagrossense Sepam)
» Fernanda Hennipmann (Colégio Pontagrossense Sepam)

» Fernando Eiji Fuijii (Colégio Pontagrossense Sepam)

« Joel Lopes Da Silva Junior (Colégio Pontagrossense Sepam)
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Maria Eduarda Bittencourt Camargo Fogaca (Colégio Pontagrossense Sepam)
Karoline Antunes (Colégio Pontagrossense Sepam)

Lilian Sahd Prestes (Colégio Pontagrossense Sepam)

Maira Desirée Bus (Colégio Pontagrossense Sepam)

Samara Aparecida Cordeiro Dos Santos (Colégio Pontagrossense Sepam)
Benifrancis Judice Matias (Colégio Positivo Master)

Bianca Aparecida Holm De Oliveira (Colégio Positivo Master)

Fabricio Gongalves Dos Santos (Colégio Positivo Master)

Renan Ramos Costa (Colégio Positivo Master)

Bruna Elizabeth Adamowicz Da Luz (Colégio Sagrada Familia)

Celia Chaves Pereira Schwab (Colégio Sagrada Familia)

Elyzandra Maia Cano Perreto (Colégio Sagrada Familia)

Flavia Nocera Viechineski (Colégio Sagrada Familia)

Gabriel Machado (Colégio Sagrada Familia)

Marina Marra (Colégio Sagrada Familia)

Marina Vieira Johansen (Colégio Sagrada Familia)

Priscilla De Paula Milléo (Colégio Sagrada Familia)

Suzane Machado Daer Costa (Colégio Sagrada Familia)

Caroline Kuller (Colégio Sagrada Familia Auxiliadora)

Flavia Nocera Viechineski (Colégio Sagrada Familia Auxiliadora)
Fernanda Aparecida Gomes De Araujo (Colégio Sagrada Familia Auxiliadora)
Gisele Do Rocio Soares Pacheco (Colégio Sagrada Familia Sdo José)

Luciana Trevisan Slivinski Hoffmann (Colégio Sagrada Familia S&o José)
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« Maria Regina Urba (Colégio Sagrada Familia Sao José)

* Marina Marra (Colégio Sagrada Familia S&o José€)

« Carolina Bobek (Colégio Sagrado Coragao de Jesus)

« Ivan Mathias (Colégio Sagrado Coracao de Jesus)

« Lucas Gicorski (Colégio Sagrado Coracgéo de Jesus)

« Luis Henrigue Sansana (Colégio Sagrado Coragédo de Jesus)
« Arnold Vinicius Prado Souza (Colégio Santo Angelo)

« Cristine Cavagnari Gambassi (Colégio Santo Angelo)

» Cynthia Cristiane Mendes (Colégio Santo Angelo)

¢ Maria Eliete Francischinelli Freitas (Colégio Santo Angelo)

« Diviane Maria Quadros (Colégio Sesi Ponta Grossa)

» Amanda Kocinski (Escola Bom Pastor Martinus)

 Paulo Henrique Carvalho (Escola Desa 0)

« Amélia Aparecida Moro (Escola Estadual Jesus Divino Operario)

* Debora De Lima Moscardi Dos Santos (Escola Estadual Jesus Divino Opera-
rio)

¢ Luciano Gomes Ferreira (Escola Estadual Jesus Divino Operério)
« Jeanine Alves De Oliveira (Escola Estadual Medalha Milagrosa)
 Karla Adriane Boamorte (Escola Estadual Medalha Milagrosa)

¢ Lucas Matheus Sandeski (Escola Estadual Medalha Milagrosa)

* Ronilze De Fatima Tozetto (Escola Estadual Medalha Milagrosa)
< Simone De Fatima Soltes (Escola Estadual Medalha Milagrosa)

» Wladimir Bosca (Escola Estadual Monteiro Lobato)
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Valquiria Glinski (Escola Estadual Profa. Halia Terezinha Gruba)

Alciony Maricelia Mendes Motta (Escola Municipal Alda dos Santos Rebo-
nato)

Magali Maria Zoldan De Oliveira (Escola Municipal Alda dos Santos Rebo-
nato)

Maria Rosa Da Silva Lazarotto (Escola Municipal Alda dos Santos Rebonato)

Rosana Lima Sinhuri De Oliveira (Escola Municipal Alda dos Santos Rebo-
nato)

Solange Da Cruz Marques De Souza (Escola Municipal Alda dos Santos Re-
bonato)

Thais Virginia Trizotto Sikorski (Escola Municipal Alda dos Santos Rebonato)
Joicy Carraro Vitor (Escola Municipal Cyrillo Domingos Ricci)

Djeane Aparecida De Moraes Lucas (Escola Municipal Deodoro Alves Quin-
tiliano)

Suzana Koinatski Chibilski (Escola Municipal Deodoro Alves Quintiliano)
Livia Franciele Grochovski (Escola Municipal Dep. Djalma de Almeida Cesar)
Raquel Deonise Soczek (Escola Municipal Dep. Mario Braga Ramos)
Angelita Scremin De Godoi (Escola Municipal Dr. Carlos Ribeiro de Macedo)
Edina Maria Gongalves (Escola Municipal Dr. Carlos Ribeiro de Macedo)

Sueli Aparecida Freitas Antunes (Escola Municipal Dr. Carlos Ribeiro de Ma-
cedo)

Vanderleia Sonego (Escola Municipal Dr. Carlos Ribeiro de Macedo)
Angelita Antunes Dos Santos (Escola Municipal Dr. Leopoldo Pinto Rosas)
Ana Carla Gorte (Escola Municipal Dr. Raul Pinheiro Machado)

Andressa Galvao De Oliveira (Escola Municipal Dr. Raul Pinheiro Machado)
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Katia Simone Pereira (Escola Municipal Dr. Raul Pinheiro Machado)
Katia Maria Machado (Escola Municipal Felicio Francisquiny)

Renata Tullio (Escola Municipal Felicio Francisquiny)

Aline Josiane Especalski (Escola Municipal Frei Elias Zulian)

Andréia Maria Mazur (Escola Municipal Frei Elias Zulian)

Dayane Loyze Staroin Nascimento (Escola Municipal Frei Elias Zulian)
Luiza Caroline De Melo (Escola Municipal Frei Elias Zulian)

Vivian De Moura Delezuk (Escola Municipal Frei Elias Zulian)

Ana Mary Aparecida Pinheiro (Escola Municipal General Aldo Bonde)
Ellen Adriane Teixeira Guedes (Escola Municipal General Aldo Bonde)
Sandra Aparecida Gongalves De Mello (Escola Municipal General Aldo Bonde)
Carla Aparecida Blageski Foltran (Escola Municipal Glacy Camargo Secco)
Carolina Tavares Daeski (Escola Municipal Glacy Camargo Secco)
Yasmin Nunes Paschoal (Escola Municipal Glacy Camargo Secco)
Cassandra Krepel (Escola Municipal Guaracy Parana Vieira)

Karine De Fatima Barbato (Escola Municipal Guaracy Parana Vieira)
Nilza Aparecida Da Costa (Escola Municipal Humberto Cordeiro)
Danielle De Lourdes (Escola Municipal Jo&o Maria Cruz)

Elainy Zahailo (Escola Municipal Jodao Maria Cruz)

Simone Starke (Escola Municipal Jodo Maria Cruz)

Viviana Szcymcszyn (Escola Municipal Ludovico Antonio Egg)

Alana Luiza Vieira Alves (Escola Municipal Padre José Bugatti)

Janete Aparecida Dos Santos (Escola Municipal Pref. Claudio Mascarenhas)
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Celia Piekarski (Escola Municipal Pref. Coronel Claudio Gongalves Guima-
rées)

Elimar Cristina Ferreira Da Silva (Escola Municipal Pref. Coronel Claudio
Goncalves Guimaraes)

Juliana De Lourdes Temitski (Escola Municipal Pref. Coronel Claudio Gon-
calves Guimaraes)

Fabiola Ferraz Emilio Stadler (Escola Municipal Pref. Dr. Amadeu Puppi)
Jbése Joana Hamilko (Escola Municipal Pref. Dr. Amadeu Puppi)

Maria Rosiane Souza Da Costa (Escola Municipal Pref. Dr. Elyseu de Campo
Mello)

Vivian De Moura Delezuk (Escola Municipal Pref. Dr. Elyseu de Campo Mello)
Amanda Luzia Matoso Fernandes (Escola Municipal Pref. Dr. Othon Mader)

Angela Maria Valeranovicz De Oliveira (Escola Municipal Pref. Dr. Othon
Mader)

Edinamara Sanson De Morais (Escola Municipal Pref. Dr. Othon Mader)
Ursula Carraro (Escola Municipal Pref. Dr. Plauto Mir6 Guimaraes)

Dariane Cristiane Traczykowski Rosa (Escola Municipal Pref. Ernesto Guima-
rées Vilela)

Evelyn Emanuelle Verneke (Escola Municipal Pref. José Bonifacio Guimardes
Vilela)

Joice Cristina Da Silva (Escola Municipal Pref. José Bonifacio Guimaraes Vi-
lela)

Lucélia Aparecida Costa Franco (Escola Municipal Pref. José Bonifacio Gui-
maraes Vilela)

Sandra Mara Do Rocio Guimardes Santana (Escola Municipal Pref. José Bo-
nifacio Guimarées Vilela)

Lucia Nievola (Escola Municipal Pref. José Hoffmann)
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» Solange Aparecida Schwab (Escola Municipal Pref. José Hoffmann)

* Ronaldo Mainardes Lemes Pinheiro (Escola Municipal Prof. Aristeu Costa
Pinto)

« Alciomi Aparecida Arruda (Escola Municipal Prof. Edgar Zanoni)

« Ana Maria De Oliveira (Escola Municipal Prof. Edgar Zanoni)

« Christiany Chedlovski (Escola Municipal Prof. Edgar Zanoni)

« Francine Pool Dos Santos Silva (Escola Municipal Prof. Edgar Zanoni)

« Eni De Fatima Sukoski (Escola Municipal Prof. Edgar Zanoni)

« Luciana Da Luz Domingos (Escola Municipal Prof. Edgar Zanoni)

« Miri& Cardozo (Escola Municipal Prof. Edgar Zanoni)

« Romilda Meyer Sant'Ana (Escola Municipal Prof. Edgar Zanoni)

» Suzanne Aparecida De Oliveira (Escola Municipal Prof. Eloy Avrechak)
 Vania Aparecida Costa De Oliveira (Escola Municipal Prof. Eloy Avrechak )
« Maria Marcia Martins Santos (Escola Municipal Prof. Jorge Dechandt)

» Marcia Da Silva Batista (Escola Municipal Prof. Kamal Tebcherani)

» Monika Moro Vieira Rodrigues (Escola Municipal Prof. Kamal Tebcherani)
 Danielle Scariotte Cogo Greggio (Escola Municipal Prof. Nelson Pereira Jorge)
 Flavia Vargas Woiciechowski (Escola Municipal Prof. Nelson Pereira Jorge)
« Loraine Lopes De Oliveira (Escola Municipal Prof. Nelson Pereira Jorge)

« Jenifer Monteiro Stocco (Escola Municipal Prof. Osni Vilaca Mongruel)

« Marilucia Silva Massaretto (Escola Municipal Prof. Paulo Grott)

¢ Andréia Lucia Muler (Escola Municipal Prof. Placido Cardon)

 Kelly Kuller Pospiesz (Escola Municipal Prof. Sebastido dos Santos e Silva)
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Marizete Presotto (Escola Municipal Prof. Sebastido dos Santos e Silva)

Angélica Gomes Ribas De Castro (Escola Municipal Profa. Adelaide Thomé
Chamma)

Daniella Andrea Czmola De Lima (Escola Municipal Profa. Adelaide Thomé
Chamma)

Franciele Aparecida Carneiro Stefanello (Escola Municipal Profa. Ageronidas
Stadler)

Jessica Honiski Morais (Escola Municipal Profa. Ageronidas Stadler)
Simone Do Rocio Lima Krum (Escola Municipal Profa. Ageronidas Stadler)
Scheila Do Rocio Franga (Escola Municipal Profa. Ageronidas Stadler)
Fabiane Fabri (Escola Municipal Profa. Ana de Barros Sholzmann)

Gislaine De Silva Rodrigues (Escola Municipal Profa. Ana de Barros Sholz-
mann)

Silvana Aparecida Uczak Konofal (Escola Municipal Profa. Ana de Barros
Sholzmann)

Eliane Cristina De Matos (Escola Municipal Profa. Braulina Carneiro de Qua-
dros)

Dilmarize Fujitani Chagas De Paula (Escola Municipal Profa. Eclea dos Pas-
sos Horn)

Karla Cristine Werner Borges (Escola Municipal Profa. Guitil Federmann)
Daiane Antunes De Avila Fitzhum (Escola Municipal Profa. Idalia Gées)

Luana Cristina Dahne De Oliveira (Escola Municipal Profa. Judith Macedo
Silveira)

Patricia Brandalise Pasquali (Escola Municipal Profa. Loise Foltran de Lara)
Patricia Ferreira (Escola Municipal Profa. Loise Foltran de Lara)

Ana Lucia Kapp (Escola Municipal Profa. Lucia Pacher)
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« Eliane Cristina Pantaledo Roxadelli (Escola Municipal Profa. Lucia Pacher)
« Janislei Aparecida Coplas Becher (Escola Municipal Profa. Lucia Pacher)

« Josielli Aparecida De Assis Haura (Escola Municipal Profa. Lucia Pacher)

« Patricia Taborda Cruz Machado (Escola Municipal Profa. Lucia Pacher)

» Raiane De Fatima Machado (Escola Municipal Profa. Lucia Pacher)

» Conceicdo Aparecida Postanovicz Palhano (Escola Municipal Profa. Maria
Antonia de Andrade)

* Elisangela Cristine Da Silva Schenekenberg (Escola Municipal Profa. Maria
Coutin Riesemberg)

« Adriana Aparecida Antoniacomi(Escola Municipal Profa. Maria Elvira Justus
Schimidt)

« Elaine Cristina Auer (Escola Municipal Profa. Maria Elvira Justus Schimidt)

« Ana Claudia Krachinski Martins (Escola Municipal Profa. Maria Laura Pe-
reira)

 Denise Ivanieviscz Roskosz (Escola Municipal Profa. Maria Laura Pereira)
« Patricia Silvestre Plantes(Escola Municipal Profa. Maria Vitéria Braga Ramos)

» Claudia Rosana Bon m Teixeira (Escola Municipal Profa. Marta Filipkowski
de Lima)

 Uscila Mariele Schirlo Ternovski Ciruk (Escola Municipal Profa. Marta Filip-
kowski de Lima)

* Fernanda Geron Rodrigues Sommer (Escola Municipal Profa. Minervina Franca
Scudlareck)

» Sonia Maria Scheibel De Lucena (Escola Municipal Profa. Otacilia Hassel-
mann de Oliveira)

« Eryka Maravieski Lipinski (Escola Municipal Profa. Ruth Holzmann Ribas)

 Gisele Mugnaine (Escola Municipal Profa. Ruth Holzmann Ribas)
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Lucila Eurich Da Silva (Escola Municipal Profa. Shirley Aggi Moura)
Jessica Romanoski Veigant (Escola Municipal Profa. Zahira Catta Preta Mello)
Karen Marcela Dantas (Escola Municipal Profa. Zahira Catta Preta Mello)

Isabela Aparecida Lopes (Escola Municipal Profa. Zeneida de Freitas Schnir-
mann)

Céssia Do Socorro Betim Da Silva (Escola Municipal Profa. Zeneida de Freitas
Schnirmann)

Maristela De Castro Leal Kremer (Escola Municipal Protazio Scheifer)
Isabela Schmidt Penteado (Escola Municipal Sdo Jorge)
Rosangela Maria De Freitas Vitorino (Escola Municipal Sao Jorge)

Daiane Cristine Stauski Florencio (Escola Municipal Senador Flavio Carvalho
Guimaraes)

Fernanda Felex Carneiro Do Carmo (Escola Municipal Vereador Adelino Ma-
chado de Oliveira)

Clarina lansue Russi (Escola Municipal Vereador Orival Carneiro Martins)

Priscila Cristiane Robaszkievicz (Escola Municipal Vereador Orival Carneiro
Martins)

Maristela Bueno Franca (Escola Municipal Zanoni Rogoski)
Alessandro Canova (Escola Santa Terezinha)

Angelis Haas Ronchi (Escola Santa Terezinha)

Fernanda Viezzer Licheski (Escola Santa Terezinha)
Gisele Do Rocio Soares Pacheco (Escola Santa Terezinha)
Kamila Bruna Batista Da Silva (Escola Santa Terezinha)
Luana Caroline Reina Will (Escola Santa Terezinha)

Marcela Dos Santos (Escola Santa Terezinha)
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Janaina Pontes (Escola S&o Jorge de Ponta Grossa)
Vanessa Crislaine Oliveira Lacerda (Escola S&o Jorge de Ponta Grossa)

Carlos Roberto Shimaleski (Instituto de Educacao Prof. César Prieto Marti-
nez)

Ana Cristina Schirlo (Instituto de Educacéao Prof. César Prieto Martinez)

Rodrigo Duda (Instituto Federal do Parana)
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Escolas Participantes

Abaixo consta a relagéo de todas as escolas participantes da 92 OPMat no ano de
2023:

CAIC Reitor Alvaro Augusto Cunha Rocha

Centro Estadual de Educacéo Pro ssional de Ponta Grossa
Colégio Adventista Ponta Grossa

Colégio Agricola Estadual Augusto Ribas

Colégio Alfa Plus

Colégio Dynamico

Colégio Elite Tales de Mileto

Colégio Estadual 31 de Marco

Colégio Estadual Brasilio A. da Silva

Colégio Estadual Civico-Militar General Anténio Sampaio
Colégio Estadual Civico-Militar General Os6rio
Colégio Estadual Civico-Militar José Elias da Rocha
Colégio Estadual Civico-Militar Professor Colares
Colégio Estadual Coldnia Dona Luiza

Colégio Estadual de Vila Velha

Colégio Estadual Dorah G. Daitschman

Colégio Estadual Dr. Epaminondas Novaes Ribas
Colégio Estadual Espirito Santo

Colégio Estadual Eugénio Malansk

Colégio Estadual Francisco Pires Machado

Colégio Estadual Frei Doroteu De Padua

Colégio Estadual José Gomes Do Amaral

Colégio Estadual Maestro Bento Mossurunga
Colégio Estadual Nossa Senhora da Gléria

Colégio Estadual Nossa Senhora das Gragas
Colégio Estadual Padre Arnaldo Jansen

Colégio Estadual Padre Carlos Zelesny

Colégio Estadual Padre Pedro Grzelczaki

Colégio Estadual Polivalente

Colégio Estadual Presidente Kennedy

Colégio Estadual Prof. Amalio Pinheiro

Colégio Estadual Prof. Becker E Silva

Colégio Estadual Prof. Jodo Ricardo Von Borell du Vernay
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Colégio Estadual Prof. Julio Teodorico

Colégio Estadual Prof. Meneleu Almeida Torres
Colégio Estadual Profa. Linda Salamuni Bacila
Colégio Estadual Profa. Sirley Jargas

Colégio Estadual Regente Feij6

Colégio Estadual Santa Maria

Colégio Estadual Senador Correia

Colégio Integracao

Colégio Lobo Ponta Grossa

Colégio Marista Pio XII

Colégio Marista Santa Moénica

Colégio Pontagrossense Sepam

Colégio Positivo Master

Colégio Sagrada Familia

Colégio Sagrada Familia Auxiliadora

Colégio Sagrada Familia Sdo José

Colégio Sagrado Coragéo de Jesus

Colégio Santo Angelo

Colégio Sesi Ponta Grossa

Escola Bom Pastor Martinus

Escola Desa o

Escola Estadual Jesus Divino Operario

Escola Estadual Medalha Milagrosa

Escola Estadual Monteiro Lobato

Escola Estadual Profa. Halia Terezinha Gruba
Escola Municipal Alda dos Santos Rebonato
Escola Municipal Ana Divanir Boratto

Escola Municipal Cyrillo Domingos Ricci
Escola Municipal Deodoro Alves Quintiliano
Escola Municipal Dep. Djalma de Almeida Cesar
Escola Municipal Dep. Mério Braga Ramos
Escola Municipal Dr. Carlos Ribeiro de Macedo
Escola Municipal Dr. Leopoldo Pinto Rosas
Escola Municipal Dr. Raul Pinheiro Machado
Escola Municipal Felicio Francisquiny

Escola Municipal Fioravante Slaviero

Escola Municipal Frederico Constante Degraf
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Escola Municipal Frei Elias Zulian
Escola Municipal General Aldo Bonde
Escola Municipal Glacy Camargo Secco
Escola Municipal Guaracy Parand Vieira
Escola Municipal Humberto Cordeiro
Escola Municipal Jodo Maria Cruz
Escola Municipal Ludovico Antonio Egg
Escola Municipal Padre José Bugatti

Escola Municipal Pref
Escola Municipal Pref
Escola Municipal Pref
Escola Municipal Pref
Escola Municipal Pref
Escola Municipal Pref
Escola Municipal Pref
Escola Municipal Pref
Escola Municipal Pref
Escola Municipal Pref
Escola Municipal Pref
Escola Municipal Pref
Escola Municipal Pref
Escola Municipal Prof.
Escola Municipal Prof.
Escola Municipal Prof.
Escola Municipal Prof.
Escola Municipal Prof.
Escola Municipal Prof.
Escola Municipal Prof.
Escola Municipal Prof.
Escola Municipal Prof.
Escola Municipal Prof.
Escola Municipal Prof.
Escola Municipal Prof.
Escola Municipal Prof.
Escola Municipal Prof.

. Claudio Mascarenhas

. Coronel Claudio Gongalves Guimarédes
. Dr. Amadeu Puppi

. Dr. Elyseu de Campo Mello

. Dr. Othon Mader

. Dr. Plauto Mir6 Guimarées

. Eng. Cyro Martins

. Eng. Eurico Batista Rosas

. Ernesto Guimarées Vilela

. José Bonifacio Guimaréaes Vilela
. José Hoffmann

. Maj. Manoel Vicente Bittencourt
. Theodoro Batista Rosas
Aristeu Costa Pinto

Edgar Zanoni

Eloy Avrechak

Faris Antonio Michaele

Ivon Zardo

Jorge Dechandt

Kamal Tebcherani

Nelson Pereira Jorge

Osni Vilaca Mongruel

Paulo Grott

Placido Cardon

Rubens Edgard Furstenberger
Sebastido dos Santos e Silva
Zair Santos Nascimento

Escola Municipal Profa. Adelaide Thomé Chamma
Escola Municipal Profa. Ageronidas Stadler
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Escola Municipal Profa.
Escola Municipal Profa.
Escola Municipal Profa.
Escola Municipal Profa.
Escola Municipal Profa.
Escola Municipal Profa.
Escola Municipal Profa.
Escola Municipal Profa.
Escola Municipal Profa.
Escola Municipal Profa.
Escola Municipal Profa.
Escola Municipal Profa.
Escola Municipal Profa.
Escola Municipal Profa.
Escola Municipal Profa.
Escola Municipal Profa.
Escola Municipal Profa.
Escola Municipal Profa.
Escola Municipal Profa.
Escola Municipal Profa.
Escola Municipal Profa.
Escola Municipal Profa.
Escola Municipal Profa.
Escola Municipal Profa.
Escola Municipal Profa.
Escola Municipal Profa.
Escola Municipal Profa.
Escola Municipal Profa.

Ana de Barros Sholzmann
Armida Frare Gracia

Braulina Carneiro de Quadros
Cristiane Levandowski

Dércia Do Carmo Noviski

Eclea dos Passos Horn

Guitil Federmann

Haydee Ferreira De Oliveira
Idalia Gées

Judith Macedo Silveira

Kazuko Inoue

Loise Foltran de Lara

Lucia Pacher

Maria Antdnia de Andrade
Maria Coutin Riesemberg
Maria Elvira Justus Schimidt
Maria Eulina Santos Scheena
Maria Laura Pereira

Maria Vitéria Braga Ramos
Marly Cecilia Camargo Chia tela
Marta Filipkowski de Lima
Minervina Franga Scudlareck
Otacilia Hasselmann de Oliveira
Ruth Holzmann Ribas

Shirley Aggi Moura

Zahira Catta Preta Mello
Zeneida de Freitas Schnirmann
Zila Bernadete Bach

Escola Municipal Protazio Scheifer

Escola Municipal Sao Jorge

Escola Municipal Senador Flavio Carvalho Guimarées
Escola Municipal Vereador Adelino Machado de Oliveira
Escola Municipal Vereador Orival Carneiro Martins
Escola Municipal Zanoni Rogoski

Escola Rosazul

Escola Santa Terezinha

Escola Sdo Jorge de Ponta Grossa
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I nstituto de Educacao Prof. César Prieto Martinez
I nstituto Federal do Parana
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Nivel Mirim
Prova Objetiva
Problema 1 . Qual das adi¢des entre os nUmeros tem soma maior que 87?

a)2 4 b) 7 1 )2 5 d) 4 3 e)3 6

Problema 2 . O grilinho sai do ponto A e pretende chegar no ponto B:

Para cada pulo, o grilinho usa trés pontos, como indicado na gura. Quantos pulos
o grilinho dara até chegar no ponto B?

a) 5 b) 6 c) 7 d) 8 e) 9
Problema 3. Jodo adora pizza. Joaquim ndo gosta de salada, ja Eduardo come todos

os dias. Bruno convidou Gabriel para tomar sorvete, mas Gabriel preferiu comer
hamburguer. Quem é Joaquim?

a) b) c) d) e)

Problema4. Notabuleiroda guraabaixo, Elisa desenha circulos dentro de quadra-
dinhos de modo que cada linha ou coluna do tabuleiro contenha exatamente dois
circulos. Em qual quadradinho Elisa precisa desenhar um circulo?
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Problema 5. Luis desenhou determinado padréo duas vezes, como esta mostrado
na gura abaixo:

Ele decidiu desenhar mais uma vez este padrdo. Em qual ponto seu desenho vai
passar?

a) A b) B c) C d) D e) E
Problema 6. Na gura € apresentado o calendario do més de janeiro de 2023. O

aniversario de Mariane é no dia 12 de fevereiro. Em que dia da semana Mariane
completou mais um ano de vida em 2023?

a) Sabado b) Domingo c) Segunda-feira d) Quarta-feira e) Quinta-feira

Problema 7. Na banca do Senhor Oto, é possivel trocar frutas. Por exemplo, uma
laranja vocé pode trocar por trés bananas. Outras trocas possiveis sdo mostradas
na gura:
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Com um abacaxi, quantos morangos Angélica pode receber na banca do Senhor
Oto?

a) 1 b) 2 c) 3 d) 4 e) 5

Problema 8. Pedrinho montou a forma abaixo usando 8 cubinhos. Sua irmé olhou
de cima a montagem de Pedrinho. O que ela enxergou?

a) b) c) d) e)
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Gabarito da Prova Objetiva
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Prova Dissertativa

Problema 1. Luiza pintou um barquinho numa folha de papel quadriculado como
vocé vé na gura:

a) Quantos triangulos ela pintou?

b) Quantos quadradinhos do papel quadriculado tém tinta?

Problema 2. Cinco joaninhas estdo pousadas em uma arvore. Cada uma contém
uma quantidade diferente de pintinhas em suas asas, como vocé pode ver na gura
abaixo:

a) Juntando todas as pintinhas das cinco joaninhas, qual é o total?

b) Uma joaninha voou desta arvore e o total de pintinhas couigual a 12. Quais
joaninhas caram na arvore?

c) Observe que o nimero de pintinhas da joaninha D é igual ao total de pinti-
nhas das joaninhas B e C. Escreva um grupo de joaninhas que tem o total de
pintinhas igual ao nimero de pintinhas da joaninha E?

d) Subindo esta &rvore, as joaninhas encontraram dois galhos. A joaninha E
subiu o galho mais alto, como vocé vé na gura:
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Elas se separaram de tal modo que o total de pintinhas em um galho seja o
mesmo total de pintinhas do outro galho. Quais joaninhas foram para o galho
mais baixo?
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Gabarito da Prova Dissertativa

Problemal. (Resolucéo de Maria Clara Batista Marcondes - Escola Municipal Hurm-
berto Cordeiro)

a) Luiza pintou trés triangulos, conforme na gura a seguir:

b) Afolha de papel foidivididaem6 5 30 quadradinhos. E também sabemos
gue onze quadradinhos estdo sem tinta:

Assim, concluimos que existem 30 11 19 quadradinhos com tinta.

Problema 2. (Resolucéo da Pauta)

a) Ototalde pintinhasé2 3 1 4 6 16.

b) O total de pintinhas é 16, como calculamos no item anterior. Para que o novo
total seja 12, a joaninha com quatro pintinhas, isto é, a joaninha D voou da
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arvore, pois 16 4 12. Logo, as joaninhas A, B, C e E permaneceram na ar-
vore.

¢) O numero de pintinhas da joaninha E € 6. Um grupo de joaninhas que tem
este total de pintinhas é o formado pelas joaninhas A,BeC,pois2 3 1 6.
Outro grupo de joaninhas que tem o total de 6 pintinhas é formado pelas jo-
aninhas AeD,pois2 4 6.

d) Sabemos que o total de pintinhas é 16. Como em cada galho devemos ter
a mesma quantidade de pintinhas, entdo as joaninhas devem se separar de
modo que o total de pintinhas em cadagalhosejal6 2 8. Ajoaninha E esta
no galho mais alto junto com ajoaninha A, pois6 2 8. Assim, asjoaninhas
B, C e D estdo no galho mais baixo, ja que o total de pintinhasé3 1 4 8.
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Nivel Janior
Prova Objetiva

Problema 1 . O Murilo representou o seu pokemon gato em um papel quadriculado.
Se o lado de cada quadradinho mede 1 cm, qual é a area, em cm?, da gura do
pokemon gato?

a) 14 horas b) 14,5horas c) 15horas d) 15,5horas e) 16 horas

Problema 2 . Juliana quer completar a pilha de cubinhos de tal forma que se forme
um cubo bem grande. Sé que ela nao vai retirar nenhum dos cubinhos que j& estédo
na pilha do lugar. Quantos cubinhos Juliana precisara colocar na pilha para formar
esse cubo perfeito?

a) 35 b) 57 c) 62 d) 85 e) 98

Problema 3 . No tabuleiro da gura abaixo, Elisa desenha circulos dentro de qua-
dradinhos de modo que cada linha ou coluna do tabuleiro contenha exatamente
dois circulos. Em qual quadradinho Elisa precisa desenhar um circulo?
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a) A b) B c) C d) D e) E

Problema 4 . Uma piramide mégica aditiva é tal que o nimero de um tijolinho
acima é igual a soma dos dois tijolinhos adjacentes abaixo. Complete a piramide
magica e diga qual nimero sera colocado no tijolinho verde.

a) 7 b) 10 c) 13 d) 16 e) 20

Problema 5 . Na banca do Senhor Oto, é possivel trocar frutas. Por exemplo, uma
laranja vocé pode trocar por trés bananas. Outras trocas possiveis sdo mostradas
na gura:

Com um abacaxi, quantos morangos Angélica pode receber na banca do Senhor
Oto?

a) 1l b) 2 c) 3 d) 4 e)5
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Problema 6 . Dois reldgios-cuco estdo em funcionamento em uma loja e cantam
simultaneamente ao meio dia. O primeiro reldgio canta de 15 em 15 minutos e o
segundo relégio canta de 20 em 20 minutos. Quantas vezes 0s dois reldgios-cuco
cantam juntos em um dia?

a) 1 b) 6 c) 12 d) 24 e) 36
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Gabarito da Prova Objetiva
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Prova Dissertativa

Problema 1. Ana Julia fez cinco cartGes, cada um com uma letra na frente e um
namero atras. As letras formam a palavra OPMAT e os nimeros sdo 1, 2, 3, 4 e 5.
Sabendo que a soma dos nimeros atras dos cartdes das consoantes é 12 e a soma
dos nimeros dos cartdes A e M é 4, qual é o nimero atras do cartdo com a letra O?

Problema 2. Dois numeros naturais formam um casal quando eles tém 0 mesmo
namero de algarismos e em sua soma aparece apenas o algarismo 9. Por exemplo,
442 e 557 sdo um casal, pois ambos tém trés algarismos e 442 557 999. Qual é o
ndmero que forma um casal com 0 2023?

Problema 3. Cinco joaninhas estdo pousadas em uma arvore. Cada uma contém
uma quantidade diferente de pintinhas em suas asas, como vocé pode ver na gura
abaixo:

a) Juntando todas as pintinhas das cinco joaninhas, qual é o total?

b) Uma joaninha voou desta arvore e o total de pintinhas couigual a 12. Quais
joaninhas caram na arvore?

c) Observe que o nimero de pintinhas da joaninha D é igual ao total de pinti-
nhas das joaninhas B e C. Escreva um grupo de joaninhas que tem o total de
pintinhas igual ao nimero de pintinhas da joaninha  E.

Revista da OPMat v.6 (2024)



70 92 OPMat (2023)

d) Subindo esta arvore, as joaninhas encontraram dois galhos. A joaninha E
subiu o galho mais alto, como vocé vé na gura:

As joaninhas se separaram de tal modo que o total de pintinhas em um galho
seja 0 mesmo total de pintinhas do outro galho. Quais joaninhas foram para
o galho mais baixo?

Problema 4. O tapete da sala da casa de Eduarda é quadrado e tem 360 cm de
perimetro. Esta dividido em dois retadngulos iguais e dois quadrados de diferentes
tamanhos. O comprimento de cada retangulo é o dobro da largura. Quanto mede

o lado do quadrado maior?
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Gabarito da Prova Dissertativa

Problemal. (Resolucéo de Sophia Camargo Crizante - Escola Municipal Profa. Alda
dos Santos Rebonato)

Primeiro separei as consoantes das vogais e analisei os numeros. Se tinham 3
consoantes, s6 poderiam ser selecionados 3 nimeros. A soma dos 3 nimeros tem
que ser 12, entdo analisando as possibilidades, a Unica que funciona é a dos nime-
ros3,4eb.

Utilizado os nameros 3, 4, 5, os eliminamos, e restam os nidmeros 1 e 2.

No momento de somar M com A, analisei as Unicas possibilidades, e os Unicos
nameros que somam 4, seriam 0 1 e 3, ou seja, 0 3 s6 poderia ser utilizado pelas
consoantes.

Dai concluimos que o 3 esté atrds do M, e o nimero 1 esta atrds da letra T, e
como ja sabemos onde estéo todos 0s outros nimeros, o 2 esta atras da letra O.

Problema 2. (Resolucao de Kalebe Neves dos Santos - Escola Municipal Profa. Ruth
Holzmann Ribas)

Sabendo que precisamos de um niimero com 4 algarismos, podemos encontrar
0 namero que forma um casal com 2023, da seguinte forma:

9999 2023 7976

Entdo vemos que 7976 forma um casal com 2023, pois 2023 + 7976 = 9999.

Problema 3. (Resolugéo de Felipe Auer Abilhda - Escola Santa Teresinha)

a)

OO, WN

16
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Somando a quantidade de pintinhas de todas as joaninhas (joaninhas A, B,
C, D e E) cheguei no resultado de 16 pintinhas.

b)
16
4
12

A Unica joaninha que se tirarmos da &arvore vao restar 12 pintinhas € a joani-
nha D. Sabendo disso sobraram as joaninhas A, B, C e E.

c)

2
3
1

6

Se somarmos o numero de pintinhas das joaninhas A, B e C temos 6 pinti-
nhas, que é o mesmo numero de pintinhas da joaninha E.

d) No galho mais alto estdo as joaninhas A e E, que se somarmos as pintinhas
dessas duas temos 8 pintinhas. Se somarmos as pintinhas das outras joani-
nhas (B, C e D) também temos 8 pintinhas. Sabendo disso, no galho mais
baixo estdo as joaninhas B, C e D.

Problema 4. (Resolugédo da pauta)

Para calcular o comprimento de cada lado do tapete fazemos 360 4 90cm.
Como o comprimento de cada retangulo é o dobro da largura, podemos calcular o
comprimento do lado do quadrado menor fazendo 90 3 30cm. Assim, olado do
guadrado maiorsera2 30 60cm.
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Nivel 1
Primeira Fase

Problema 1. Dado um ndmero natural n, chama-se reducdo n a quantidade de
etapas que sdo necessarias para que, por meio de uma sequéncia de multiplica-
¢Oes efetuadas a partir dos algarismos de n, seja obtido um nimero de apenas um
algarismo. Por exemplo, a reducao de 7291 é 3, pois:

Com base na de nicéo e no exemplo dado, podemos armarque a  redugéo do nu-
mero 8464 é:

a) menor do que 4
b) 4
c)5
d) 6
e) maior do que 6

Problema 2. Uma torneira enche um tanque em 4 horas. O ralo desse mesmo
tanque o esvazia em 3 horas. Admita que o tanque esteja cheio. Se abrirmos a
torneira e o ralo simultaneamente, em quantas horas o tanque cara vazio?

a) 6 horas b) 8 horas c) 10horas d) 12horas e) 14 horas

Problema 3. Jo&o tem um terreno que mede 11,5 metros por 30 metros. Jodo pre-
tende plantar magds em um espago retangular de 11,5 metros por 14 metros nos
fundos do seu terreno. Para plantar as mudas de macas deve-se deixar um espa-
¢amento minimo de 3 metros entre cada muda e entre as mudas e as laterais do
terreno. Jodo sabe que conseguird plantar um nimero maior de mudas em seu es-
paco se dispuser essas mudas em las alinhadas paralelamente ao lado de maior
medida. O nimero maximo de mudas que Jodo podera plantar no espaco disponi-
vel é:

a) 4 b) 12 c) 9 d) 20 e) 8
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Problema 4. Num certo dia na aula de Matematica, em relagcdo aos colegas André,
Camila, Laura, Pedro e Joana, observou-se que:

» André chegou antes de Pedro e Laura;
« Pedro chegou antes de Joana;

« Camila chegou antes de André;
 Joana ndo foi a Ultima a chegar.

Nesse dia, a terceira pessoa a chegar para a aula foi:

a) André b) Camila c) Joana d) Laura e) Pedro

Problema5. Paulo tem cartdes quadrados com os simbolos de  (adigdo), (sub-
tracdo), (multiplicacdo)e (divis@o). Ele deseja encaixar esses cartdes nos quatro
espacos abaixo. De quantos modos isso pode ser feito, se cada cartdo pode ser co-
locado em qualquer um dos espacgos da gura e se cada cartao pode ser girado, pelo
menos uma vez, antes de ser encaixado na gura?

e) Nenhuma das

a) 96 b) 768 c) 24 d) 384 )
alternativas.

Problema 6. Uma engenheira desenhou o projeto de uma casa na forma de um
retangulo para um cliente, que solicitou a inclusao de uma varanda em forma de L.
A gura apresenta a planta baixa, com a varanda e com as medidas em centimetros
gue representam os valores das dimensdes da varanda na escala de 1:50.
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A medida real da area da varanda, em metros quadrados é:
a) 33,40 b) 66,80 c) 89,24 d) 133,60 e) 534,40

Problema 7. Carlos foi a uma pizzaria e decidiu comer pizza no modo de rodizio.
Conforme o gargom passava, Carlos foi pedindo as fatias e quando ele se deu por
satisfeito havia comido:

£ de pizza marguerita, 2 de pizza portuguesa, Z de pizza frango catupiry.

Qual a fracéo que representa a quantidade de pizzas que Carlos comeu?
a) 17/8 b) 16/8 c) 6/12 d) 12/8 e) 4/16

Problema 8. A gura abaixo é formada por trés quadrados, de lados 10 cm,8cm e
6 cm, respectivamente. A area da regido hachurada é:

a) 50cm? b) 80cm? ¢) 70cm? d) 60cm?  e) 90cm?

Problema 9. Em um campeonato de futebol participam quatro times. Assinale
a alternativa que corresponde a quantas maneiras diferentes esses quatro times
podem ser classi cados no nal desse campeonato.

a) 24 b) 36 c) 256 d) 120 e) 48
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Problema 10. Na turma A estio o Renato, a Ana e o Alvaro que jogam apenas um
dos esportes futebol, volei e basquete e comem apenas um tipo de comida bolo,
sorvete e hamburguer. Sabendo que o Renato come bolo, o Alvaro joga vélei e quem
joga futebol come hamburguer, assinale o que for correto.

a) Alvaro come hambrguer e joga volei.
b) Ana come sorvete e joga futebol.

¢) Renato joga futebol e come bolo.

d) Ana joga basquete e come hambdurguer.
e) Renato come bolo e joga basquete.

Problema 11. Em uma competi¢&o de ciclismo, Jodo completa uma volta na pista
em 30 segundos. Joaguim completa a mesma volta na pista em 40 segundos. Quando
Jodo completar a volta de nimero 60, Joaquim estara completando quantas voltas
nesta pista de ciclismo?

a) 49 b) 45 c) 46 d) 47 e) 48

Problema 12. Considere o retangulo ABCD de &rea S como na gura abaixo, em
que M, N e P sdo os pontos médios dos lados AB, BC e AD, respectivamente. A area
da regido hachurada corresponde a que fra¢do da area S?

lw
0]

a) 3s b) S c) 2 d) 2s e) 3s

Problema 13. A sequéncia 2, 3,5, 6, 11, 12, 23, 24, ... foi criada com um padrdo. A
diferenca entre 0 14° e 11° termos dessa sequéncia € igual a:

a) 48 b) 97 c) 65 d) 25 e) 19
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Problema 14. Se aumentarmos em 5% o valor de um nimero inteiro positivo, ob-
temos o seu sucessor. Considerando o nimero inteiro positivo e seu sucessor, assi-
nale o que for correto.

a) A soma desses numeros € um nimero primo.

b) A soma desses ndmeros € um namero par.

c¢) A soma desses numeros é um nimero divisivel por dois.

d) A diferenca entre esses nimeros € um numero multiplo de trés.

e) A diferenca entre esses nimeros € um numero cuja soma de seus algarismos é
seis.

Problema 15. Assinale a alternativa que apresenta um namero que é divisivel por
15.

a) 37071 b) 61735 c) 185175 d) 123935 e) 618935

Problema 16. Para completar o seu album de gurinhas da Copa 2022, Miguel tro-
cou g das que possuia por uma gurinha rara. Como g das gurinhas que lhe res-
taram eram repetidas, resolveu oferecé-las ao seu amigo Marcelo, cando assim
com 50 gurinhas. Quantas gurinhas Miguel tinha antes de dar as guras para
Marcelo?

a) 50 b) 75 c) 116 d) 124 e) 310

Problema17. Nagranjado Sr. Arquimedes cada galinha bota um ovo por dia exceto
Nicomeleti, que s6 bota um ovo a cada dia de chuva. Durante 0 més de maio o Sr.
Arquimedes coletou 785 ovos. Assinale a alternativa que representa o nimero de
dias de sol que tivemos no més de maio.

a) 5 b) 10 c) 20 d) 21 e) 25

Problema 18. O livro Aritmética possui 250 folhas e sua espessura, descontada a
capa, é de 3 centimetros. Ja o livro Desenho possui 100 folhas e sua espessura, des-
contada a capa, é de 1,8 centimetros. Em relacéo as espessuras das folhas dos dois
livros, assinale o que for correto.
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a) O livro de Aritmética tem a folha mais espessa.

b) O livro de Desenho tem a folha mais espessa.

c¢) Os dois livros tem as folhas com a mesma espessura.

d) Os dados séo insu cientes para determinar as espessuras das folhas.

e) A espessura do livro de Desenho é o dobro da espessura do livro de Arimética.

Problema 19. Em cima da mesa de uma quitanda estéo trés caixas de cores dife-
rentes e em cada caixa um tipo diferente de fruta: maca, banana e laranja. Sabe-se
que:

* acaixa vermelha esta a direita da caixa azul;
¢ as magcas estdo a direita das laranjas;

 acaixa verde esta a esquerda das bananas;
« as laranjas estéo a esquerda da caixa verde.

A partir disso, assinale o que for correto.

a) As laranjas estéo na caixa vermelha.

b) As bananas estdo na caixa azul.

¢) As magas estdo na caixa verde.

d) As laranjas estao na caixa verde.

e) As informacg6es fornecidas sdo insu cientes para se dar uma resposta.

Problema 20. Utilizando apenas os algarismos 1, 2, 2, 4, 5, e 7 e parénteses, se
julgar necessario, associado com as operacoes de adicdo e multiplicacédo, qual é
a soma do maior com o menor nimero que vocé pode encontrar?

a) 860 b) 840 c) 728 d) 581 e) 720
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Gabarito da Primeira Fase

1 2 3 4 5 6 7 8 9 |10
c d e e a a d b a e
11 12 (13 |14 | 15|16 | 17 | 18 | 19 | 20
b d b a c e d b c a
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Segunda Fase

Problema 1. Numa cidade chamada "PIZZANOPOLIS", sempre que as pessoas
saem para comer pizza, cada criangca come ;11 de pizza, cada mulher come % pizzae
cada homem come exatamente 1 pizza.

a) Um grupo formado por quatro criangas, duas mulheres e trés homens foi a
uma pizzaria. Quantas pizzas eles comeram?

b) Um grupo de sete pessoas foi a uma pizzaria e comeu exatamente cinco piz-
zas. Quantos criangas, mulheres e homens estavam no grupo?

¢) Qual é o menor nimero de criangas presentes na pizzaria, se forem consu-
midas 1152 pizzas com um total de 1908 pessoas, sendo que desse total 400
eram homens?

Problema 2. Um quadrado ABCD tem &rea medindo 40 cm? é dividido pela me-
tade por uma diagonal AC e cada uma dessas metades € dividida em trés triangu-
los, cujas areas de alguns deles estéo indicados, conforme gura abaixo. A diagonal
desse quadrado estéa dividida em cinco segmentos de comprimentos a, b, ¢, d, e.

a) Qual é a &rea daregido R?
b) Qual é a area da regido S?
¢) Qual desses segmentos tem a maior medida?

d) Qual desses segmentos tem a menor medida?
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Problema 3. Quatro amigas: Ana, Beatriz, Carla e Débora decidem almocar num
restaurante e pedem diferentes tipos de carnes. Enguanto uma delas pede carne
bovina, outra pede carne suina, outra pede carne de frango e a outra pede peixe.
Descubra o que cada uma delas esta comendo se:

I- Ana nédo esta comendo carne suina e ndo esta comendo peixe.
II- Beatriz ndo esta comendo carne bovina e ndo estd comendo carne suina.

Ill- Se Ana ndo estd comendo carne bovina, entdo Carla ndo estda comendo carne
suina.

IV- Débora ndo esta comendo peixe e ndo estd comendo carne suina.

V- Carla ndo estd comendo peixe e ndo estad comendo carne bovina.

Problema 4. Na gura abaixo, uma forma geométrica, partindo do canto superior
esquerdo - considerada a posicao inicial, movimenta-se apenas pelo bordo no sen-
tido horério e vai mudando de forma a cada passa Ou seja, a posi¢ao inicial é um
circulo, depois transforma-se num triangulo, depois num retangulo, dai num he-
xagono, e assim por diante. Por exemplo, partindo da posicao inicial e dando trés
passostransforma-se num hexagono.

a) Partindo da posicgéo inicial e dando dez passos qual sera sua forma geomé-
trica?

b) E apos cem passo®
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c) Ap0s 2023passos partindo da posigéo inicial, ela terd uma determinada forma
geométrica. Quantos passosa mais devera dar para ter a forma de um retan-
gulo?

d) Suponha que essa sequéncia circulo, triangulo, retangulo e hexagono esteja
distribuida no bordo de um tabuleiro 4 4, com posicao inicial do circulo
no canto superior esquerdo. Se fossem dados 2023 passosno sentido anti-
horério, qual forma geométrica seria encontrada?

Problema 5. A proporgdo entre 0 nUmero de meninos € meninas nos cursos de
Matematica (Licenciatura e Bacharelado) da UEPG é de 3 para 4. Considere que o
total de estudantes nos dois cursos é 168, que y denota o nimero de meninose x o
ndamero de meninas.

a) Escreva uma equacao que relaciona o numero de meninos com o de meni-
nas.

b) Escreva uma equacéo usando o numero total de estudantes dos dois cursos.
¢) Qual o numero total de meninas nos dois cursos?

d) Suponha que ingressaram mais H meninos nos cursos de modo que agora o
nimero de meninos € igual ao niumero de meninas. Encontre a razao entre
H e o ndmero total de alunos dos dois cursos.

Problema 6. Na quadra da rua onde Marta reside, o nimero das casas tem exata-
mente trés algarismos, cuja soma é 24. Escreva todos os possiveis nimeros da casa
de Marta, quando:

a) Os trés algarismos sédo iguais.
b) Os algarismos séo todos diferentes.

c) Apenas dois algarismos séo iguais.
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Gabarito da Segunda Fase

Problema 1. (Resolugdo de Clarice Lima Pontes - Colégio Integragdo)

a) Lendo o enunciado sabemos que cada crianga come % de pizza, portanto se
temos quatro criancas fazemos a soma do que cada uma comeu:

11 1 1 4

4 4 4 4 4

Ent&o as criangas comeram 1 pizza.

Temos duas mulheres, cada uma comeu % pizza, entdo:

NI

NI

NN
[

As mulheres comeram 1 pizza.

Temos 3 homens, cada um comeu 1 pizza, entdo:

1113

Os homens comeram 3 pizzas.

Entdo somamos o que as criancgas, as mulheres e os homens comeram:

1135

Concluimos que o grupo comeu 5 pizzas.

b) Sabendo que sdo 7 pessoas, testei as possibilidades e percebi que ndo € possi-
vel haver criangas neste grupo, pois a soma dos pedagos sempre seria menor
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<)

ou maior do que cinco pizzas. Entdo descobri que tendo quatro mulheres
obteriamos duas pizzas, pois:

NI
NI
NI
NI
N

E para completar trés homens, uma vez que cada homem come 1 pizza:
1113
E entdo temos as 5 pizzas, pois:
2 35

Portanto ndo temos criangas no grupo, temos 4 mulheres e 3 homens.

Sabendo que 400 pessoas eram homens e que cada um deles come 1 pizza
devemos subtrair 400 pessoas e 400 pizzas:

1908 400 1508 pessoas
1152 400 752 pizzas

Entédo dividimos o nimero de pessoas pelo niumero de pizzas e descobrimos
que 2 delas comeriam cada pizza. Mas 4 pessoas cam sem comer, entao tirei

duas pizzas da diviséo:
1508

750

A divisdo teraresto 8, entdo essas 8 pessoas que sobraram, vao dividir as duas
pizzas que tiramos da divisdo. E para isso dar certo todas precisariam ser

criancas:
1
- 8 2
4

O niimero minimo de criangas é 8.

Problema 2. (Resolugéo da Pauta)
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a) Vamos dividir a gura do enunciado em dois triangulos de mesma area:

Como a area total é 40 cm?, entdo metade dela corresponde a 20 cm?. Sendo
assimcomo10 R 3 20entdoR 7cm?.

b) Pensando da mesma forma que na alternativa anterior.

Como a &rea total é 40 cm?2, ent&io metade dela corresponde a 20 cm?2. Sendo
assimcomo6 S 8 20entdioS 6cm?.

¢) Observando a gura podemos perceber que as alturas de todos os triangulos
de nidos na guratem mesma medida que vamos chamarde  h.

Sendo assim teremos:
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a.h 12
5 6 a ol
“b ce.h

14 14 4 10
cd g d g 5 d
12 12 8 4
bcy ¢ v §p ©p

Observamos que ¢ @ @ @ @a, o segmento de maior medidaéo a.

d) Da alternativa anterior, veri camos que ¢ @ @ @ @a, logo o segmento de

menor medida éo c.

~

Problema 3. (Resolugédo de Pedro Kaito Yasuda - Colégio Pontagrossense Sepam)

Fazemos um gré co para organizar as ideias:
X - N&o come
-come
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Bovina | Suina | Frango | Peixe
Ana X X X
Beatriz X X X
Carla X X X
Débora X X X

Carla come carne suina e Beatriz come peixe, por eliminatoria.

Como Carla come carne suina, Ana deve comer carne bovina e, por elimina-
téria Débora come carne de frango.

Concluimos entéo que:
Ana- Carne bovina
Beatriz - Peixe

Carla - Carne suina
Débora - Carne de frango

Problema 4. (Resolucao de lan Davi Bolzon Rocha de Moraes - Colégio Adventista
Ponta Grossa)

a) Como o quadrado tem 8 casas preenchidas com formas geométricas, a forma
geométrica andara o resto da divisdo da quantidade de passos por 8.

10 A
EO 10 8 2 2

Como a divisao tem resto 2, ele andara duas casas. Logo, a forma geométrica
sera o retangulo.

b) Seguindo a mesma l6gica da letra a:

100 A
?O 100 8 12 4

A divisdo tem resto 4, ou seja, a forma geométrica serd o circulo.
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c)
2023 A
TO 2023 8 252 7

A forma geométrica em que estard, depois de andar 7 casas, conforme o resto
da divisao, sera o hexagono. Para se tornar um retangulo, ela precisara cami-
nhar por mais 3 casas no tabuleiro.

d) Podemos usar o mesmo raciocinio de antes, porém agora, ao invés de divi-
dir 2024 por 8, dividimos por 12, ja que ha 12 casas preenchidas com formas
geométricas. Como o resto dara 7, devemos andar sete casas no sentido anti-
horério e a gura sera o triangulo.

Problema5. (Resolugdo de Lucas Galvan Calgada - Colégio Elite Tales de Mileto)

a) Como arazdo de meninos para meninas € 3 para 4, isto quer dizer que a cada
3 meninos ha 4 meninas, entdo se pegar a razao inversa, teremos 0 mesmo
numero de meninos e meninas, entao colocamos as letras X (que representa
0S meninos) e y (que representa as meninas), obtemos entéo:

4y 3x

b) Como falado no enunciado, possuem 168 estudantes ao total, entdo se so-
marmos o nimero de meninos mais meninas, temos 168 estudantes, e ai te-
mos:

X y 168

c) Se resolvermos um sistema com as equacgdes escritas nos itens (a) e (b) tere-
mos a resposta.
Solucionando o sistema:

4x 3 A
X 3y o Oe4x 3y 0]
X y 168 x 168 vy (I
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Substituindo (I1) em (1):
47168 ye 3y
672 4y 3y
672 7y
y 96
Agora, substituindo y 96, em (l1):
x 168 96

X 72

Entdo ha 72 meninas nos dois cursos.
d) Como vimos no item (c), 0s cursos possuem 72 meninos e 96 meninas. En-
tdo para ter o mesmo nimero de meninos e meninas, precisamos de mais 24

meninos. Apdés aumentar em 24 meninos, camos com 192 pessoas (168 +
24).

Entdo, dividimos 24 por 192 e temos %, logo arazéo é de 1 para 8.

Problema 6. (Resolucao de Julia Lievare Levandowski - Colégio Marista Pio XII)
a) Testando as possibilidades:
1113 8S2226 S3339 S444 128552515
666 18 S777 21 S888 24 S999 27 S10 10 10 30
Ha apenas um nimero com trés algarismos iguais cuja soma resulta em 24,
que é o nimero 888, pois 3 vezes 8 é igual a 24. NUmeros menores, como 7 e

6, produzem resultados menores, enquanto nimeros maiores, como 9 e 10,
resultam em valores superiores a 24.
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b) Sao os nimeros:
7 8 9 24
7 9 8 24
8 7 9 24
8 9 7 24
9 7 8 24
9 8 7 24
Existem 6 op¢des, que sdo: 789, 798, 879, 897, 978 e 987. Cheguei a essa con-
clusé@o observando os numeros iniciais. Constatei que néo seria possivel ob-
ter o resultado desejado (24) com algarismos menores, como 1, 2, 3, 4,5 e 6.
Entdo, z a soma com os numeros 7, 8 e 9, alterando suas posigdes.
c) S&o os numeros:

9 9 6 24
9 6 9 24
6 9 9 24

Existem 3 op¢des: 996, 969 e 699. Observando os primeiros nimeros, percebi
gue os numeros 1, 2, 3, 4 e 5 ndo seriam Uteis para alcancar a soma desejada.
Assim, conclui que a soma dos nimeros 9, 9 e 6 resulta em 24, e apenas alterei
a ordem desses nimeros.
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Nivel 2
Primeira Fase

Problema 1. Trés camisetas e uma calga se equilibram em uma balanca de dois
pratos com treze meias. Cinco meias e uma camiseta juntas, também equilibram-
se com uma calga. Quantas meias sdo necessarias para se equilibrarem com uma
calca?

a) 6 b) 7 c) 9 d) 21 e) 28

Problema 2. Um grupo de professores do Departamento de Matemética promove
palestras regularmente. Uma de Geometria, a cada 3 meses; outra de Algebra, a
cada 6 meses; e outra de Combinatéria, a cada 8 meses. Se as trés palestras foram
dadas juntas no més de maio de 2022, a préxima vez que as palestras serdo dadas
juntas no mesmo més sera em:

a) Abril de 2023

b) Maio de 2023
¢) Janeiro de 2024
d) Marco de 2024
e) Maio de 2024

Problema 3. Uma torneira enche um tanque em 4 horas. O ralo desse mesmo
tanque o esvazia em 3 horas. Admita que o tanque esteja cheio. Se abrirmos a
torneira e o ralo simultaneamente, em quantas horas o tanque cara vazio?

a) 1l4horas b) 12horas c¢) 10horas d) 8horas e) 6 horas

Problema 4. A equipe de xadrez de uma escola é composta por 6 integrantes. Qual
a probabilidade de que nessa equipe o numero de meninas seja maior do que o
ndamero de meninos?

a) 2/7 b) 1/3 c) 317 d) 1/2 e) 4/7

Problema5. Considere um bloco retangular cujo volume é 1000 cm?®. Aumentando
10% sua largura, diminuindo 10% sua altura e 20% seu comprimento, seu novo
volume passa a ser:

a) 704cm®  b) 792cm®  c¢) 810cm® d) 891cm® e) 990cm?®
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Problema 6. Em cima da mesa de uma quitanda estdo trés caixas de cores diferen-
tes e em cada caixa um tipo diferente de fruta: macé, banana e laranja. Sabe-se
que:

 acaixa vermelha esta a direita da caixa azul;
» as magcas estdo a direita das laranjas;

 acaixa verde esta a esquerda das bananas;
« as laranjas estéo a esquerda da caixa verde.

Partido disso, assinale o que for correto.

a) As laranjas estéo na caixa vermelha.

b) As bananas estao na caixa azul.

¢) As magas estdo na caixa verde.

d) As laranjas estéo na caixa verde.

e) As informacg6es fornecidas sdo insu cientes para se dar uma resposta.

Problema 7. Um computador gastou 18 horas para realizar 2/7 do total de célculos
de um programa. Se a capacidade operacional de outro computador for o triplo da
capacidade do primeiro computador, entdo é esperado que esse segundo compu-
tador seja capaz de realizar o restante dos célculos em:

a) 13h b) 13h 30min c) 14h d) 14h 15min e) 15h

Problema 8. Aninha comprou um lanche de trés reais na escola e pagou com uma
nota de dez reais. Qual a probabilidade de Aninha ter recebido pelo menos duas
notas de dois reais, sabendo que para o troco a lanchonete possui notas de dois e
cinco reais e moedas de um real.

a) 1/6 b) 1/3 c) 112 d) 2/3 e) 5/6

Problema 9. Paulo tem a oportunidade de jogar no maximo cinco vezes num de-
terminado jogo. Em cada rodada desse jogo ele perde ou ganha uma cha. Paulo
comeca com uma cha e para de jogar antes de cinco vezes se perder todas as suas
chas, ou se ganhar trés chas, isto é, se tiver quatro chas. O nimero de possibi-
lidades em que o jogo podera se desenrolar é:

a) 3 b) 5 c) 10 d) 11 e) 12
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Problema 10. Um tridngulo equilatero de lado 1 cm gira em torno de um trian-
gulo equilatero de lado 2 cm, como na gura abaixo, partindo da posicéo inicial e
completando um giro cada vez que um de seus lados ca apoiado em um lado do
triangulo maior.

Qual das guras a seguir representa a posi¢éo dos dois triangulos apds 0 2023° giro?

a) b) c) d) &

Problema 11. Qual a diferenc¢a entre a soma dos miltiplos de 5 e a soma dos ml-
tiplos de 4 de 1 a 100, inclusive?

a) -150 b) -175 c) -200 d) -225 e) -250

Problema 12. A quinta parte de um nimero inteiro positivo impar menos 2 é me-
nor que trés quintos. Quantos niimeros inteiros positivos impares tornam essa sen-
tenca verdadeira?

a) 5 b) 6 c) 7 d) 8 e) 9
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Problema 13. Na sequéncia, cada gura é obtida da anterior unindo os pontos
médios de cada lado do triangulo em branco. Todos os tridngulos séo equilateros.

Quantos tridngulos brancos terd a oitava gura?
a) 729 b) 2187 c) 6561 d) 7561 e) 1287

Problema 14. O ndmero 2002 é um palindromo , ou seja, uma sequéncia de alga-
rismos cuja leitura da direita para a esquerda ou da esquerda para a direita resulta
no mesmo nimero. Quantos palindromos existem com 5 algarismos, dado que o
primeiro algarismo € um ndimero primo?

a) 100 b) 200 c) 300 d) 400 e) 500

Problema 15. Uma praca circular tem um canteiro central comraioigualal5 m. O
canteiro é circundado por uma calgada de 3 m de largura. Qual é a medida da &rea
ocupada pela calgada?

a) 99m? b) 99v:m?  ¢) 225v:m? d) 324Y%um? e) 225m?

Problema 16. Trabalhadores da construgéo civil realizam medidas de comprimen-

tos e de angulos e fazem demarcacgdes por onde a obra deve comegar. Apds terem
sidos feitas a colocacéo de algumas estacas no chéo plano é possivel perceber que,
das 6 estacas colocadas, 3 eram vértices de um triangulo retangulo em A e as outras
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3 eram os pontos médios dos lados do triangulo conforme a gura. As estacas fo-
ram indicadas por letras A, B, C, M, N e P . A regido demarcada pelas estacas A, B,
M e N deve ser calgcada com concreto.

Nessas condigdes, a area a ser calgada corresponde
a) a mesma area do triangulo BNC.

b) a mesma &rea do triangulo AMC.

¢) ao triplo da area do triangulo MNC.

d) a metade da &rea do triangulo ABC.

e) ao dobro da area do triangulo MNC.

Problema17. Sabendo que a e b sdo dois nimeros inteiros positivoseque a b 5,
assinale o maior valor de aZb.

a) 16 b) 18 c) 12 d) 24 e) 25

Problema 18. Manoel escreveu com os algarismos 2, 3, 4, 5 e 6 todos os nimeros de
cinco algarismos distintos e divisiveis por 5. Assinale a alternativa que corresponde
ao total desses nlimeros.

a) 6 b) 24 c) 36 d) 48 e) 120

Problema19. Os algarismos desse anoséo0, 2, 2 e 3, logicamente ndo nessa ordem.
Assinale a alternativa que corresponde a daqui quantos anos ocorrera o proximo
ano cujos algarismos serao 0, 2, 2 e 3, novamente.

a) 99 b) 207 c) 1179 d) 8 e) 9
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Problema 20. Na gura abaixo tem-se trés quadrados, um sobre o outro.

O quadrado menor tem 225 cm? de area e o quadrado maior tem 289 cm?. Consi-
derando que os segmentos CB e BA tém a mesma medida, assinale qual € a area do
guadrado do meio.

a) 256 b) 255 c) 250 d) 270 e) 280
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Gabarito da Primeira Fase

1 2 3 5 6 7 8 9 |10
b e b c b c e b d a
11 12 (13 |14 | 15|16 | 17 | 18 | 19 | 20
e b b d b c b b e a
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Segunda Fase

Problema 1. Ménica, que gosta de se alimentar de uma forma saudavel, decidiu
plantar alguns legumes em seu quintal. Ela plantou cinco tipos de plantas no seu
quintal: feijdo, ervilha, cenoura, alface e tomate.

Sabendo que Ménica plantou:

¢ quatro pés de feijdo a mais do que pés de tomate;

« o dobro de pés de ervilha do que de alface;

* 10 pés de alface a menos do que pés de cenoura;

« 0 mesmo numero de plantas de feijao que de ervilhas;

» 16 pés de cenoura.

a) Quantos pés de ervilha Mdnica plantou em seu quintal?

b) Juntando os pés de tomates e feijées, quantos Monica plantou em seu quin-
tal?

c) No total quantos pés de legumes Mdnica plantou em seu quintal?

Problema 2. Em 2022, em funcéo da quantidade de bicicletas na cidade de PON-
TIAGUDA, a prefeitura municipal resolveu emplacéa-las. Cada uma das placas das
bicicletas devem conter trés letras. A primeira letra é escolhida dentre os elementos
do conjunto ® P, O, N, Te, asegunda letra é escolhida dentre os elementos do
conjunto ~— ~I, A, G, U, D* e aterceira letra é escolhida dentre os elementos do
conjunto ° “X,Y, Zs.

Em 2023, devido ao aumento no nimero de bicicletas da cidade de PONTIA-
GUDA, a prefeitura teve que expandir a quantidade de possibilidades de placas. Fi-
cou determinado acrescentar duas novas letras a apenas um dos conjuntos ( ®, , °)
ou uma letra nova a dois dos conjuntos.

a) Qual é o quantidade possivel de placas em 20227

b) Qual o maior nimero de novas placas que podem ser feitos, quando se acres-
centam as duas novas letras?
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Problema 3. Maria esta assistindo no seu tablet uma videoaula de Matemética por
uma plataforma bem conhecida. Sabe-se que essa videoaula dura 20 minutos se
for assistida na velocidade 1, considerada velocidade normal.

a) Se Maria assistir a essa videoaula inteira na velocidade 2, quantos minutos
ird gastar?

b) Maria achou muito rapido assistir na velocidade 2, entédo assistiu a videoaula
inteira numa velocidade na qual gastou o tempo de 16 minutos. Qual foi essa
velocidade?

¢) Mesmo assim Maria ndo gostou. Entdo recomendou para seu amigo Jodo
gue assistisse a 35% da videoaula numa velocidade de modo que o tempo
gasto seja de 4 minutos. Para o restante da videoaula recomendou assistir na
velocidade 1,5. Quais foram, respectivamente, a velocidade usada e o tempo
aproximado gasto por Jodo em cada parte?

Problema 4. Quatro amigas: Ana, Beatriz, Carla e Débora decidem almocar num
restaurante e pedem diferentes tipos de carnes. Enquanto uma delas pede carne
bovina, outra pede carne suina, outra pede carne de frango e a outra pede peixe.
Descubra o que cada uma delas esta comendo se:

I- Ana nédo esta comendo carne suina e nao estd comendo peixe.
Il- Beatriz ndo esta comendo carne bovina e ndo estd comendo carne suina.

Ill- Se Ana ndo esta comendo carne bovina, entdo Carla ndo estd comendo carne
suina.

IV- Débora ndo esta comendo peixe e ndo estd comendo carne suina.
V- Carla ndo estd comendo peixe e nao estd comendo carne bovina.
Problema 5. Sabendo que uma fragdo que tem a forma %, onde p é um namero

inteiro positivo, € chamada de unitéria, responda:

a) Qual é asoma das fragGes unitarias 3, § e -=?
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b) Quais séo as fragbes unitarias % e % tais que

1 59
5

y 70

X |

1
2
c) Escrevaa fragéo% como soma de fragdes unitarias distintas.

Problema6. Na guraotriangulo ABC éisésceles,ABC 20°e AB AE AD.

a) Determine a medida do angulo AED.

b) Determine a medida do angulo BDE.
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Gabarito da Segunda Fase

Problema 1. (Resolucéo de Jodo Vitor Colessel Martins - Colégio Sagrado Coragéo de
Jesus)

a) Temos que: Feijao = F; Ervilha = E; Cenoura = C; Alface = A; Tomate = T.
Construimos entédo equacgdes, com os dados do enunciado.

C-10=A A 2=E F=E F-4=T
16-10=A 6 2=E F=12 12-4=T
Alface=6  Ervilha=12 Feijdo=12 Tomate=8

Ménica plantou 12 pés de ervilha em seu quintal.

b) Utilizando os célculos que zemos na Ultima alternativa, somando os pés de
tomate e de feijao, ela plantou 20 pés

8 12 20

c) Utilizando os calculos que zemos na alternativa a, concluimos que Ménica
plantou 54 pés de legumes em seu quintal.

12 12 16 6 8 54

Problema 2. (Resolugdo de Carlos Eduardo Gongalves Reis - Colégio Elite Tales de
Mileto)

a) Em 2022 haviam 60 placas na cidade de PINGIAGUDA, pois: cada placa tem
trés letras que fazem parte dos conjuntos: ®, , °, no conjunto ®temos 4 pos-
sibilidades de escolha, no conjunto ~ temos 5 possibilidades de escolha e no
conjunto ° temos 3 possibilidades de escolha; posteriormente basta calcular
4 5 3paradescobrir o nimero de placas em 2022.

Uma placa tem 3 letras. Entdo as possibilidades serao:
1°letra: 4 possibilidades
20 letra: 5 possibilidades
3°letra: 3 possibilidades

Logovemosquesdo4 5 3 60 placas possiveis.
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b) O maior nimero de placas a serem feitas é 40, pois: ao adicionarmos duas
novas letras teremos como maior resultado possivel 100, como mostrado nas
possibilidades 3 e 5, e ap0s isso basta fazer 100 (nimero de possibilidades
com 14 letras) - 60 (nUmero de placas j4 feitas).

i) Possibilidades de aumentar duas letras num conjunto:
®=4+2=6Iletras
6 5 3=90 P;

T =5+2=7letras
4 7 3=84 P,

°=3+2=5letras
4 5 5=100 P3

i) Possibilidades de aumentar uma letra em dois conjuntos:
®e =6 5 3=90 P4
®e°=5 5 4=100 Ps
“e°=4 6 4=96 Pg

Vemos entao, que é possivel construir 40 placas novas.

Problema 4. (Resolucdo de Henrique Galvan Calcada - Colégio Elite Tales de Mileto)

a) Como a velocidade dobrou, entdo o tempo cou pela metade, pois sdo gran-
dezas inversamente proporcionais. Calculando uma Regra de Trés (sendo x
o tempo gasto, em minutos), temos que:

2x 20 1
2x 20
x 10

VVemos que Maria ird gastar 10 minutos.

Revista da OPMat v.6 (2024)



Nivel 2 103

b) Como temos 3 informacdes, novamente usamos uma Regra de Trés inversa-
mente proporcional, pois quanto maior a velocidade, menor o tempo, temos
entéo:

20 1 16x

20 16x

x 1,25

A velocidade foi de 1,25.

130

¢) Nos 35% da videoaula a velocidade foi de 1,75, e o resto da aula levou 3E

min .

3 7

0h A i L
35% éiguala 106 25’

ou seja, de 7 minutos em velocidade normal, ele fezem

4, observe a Regra de 3:

x 1,75

Os % restantes da aula ela assistiu na velocidade 1,5 ; entdo fazemos uma
outra Regra de 3:

13 1,5x
130 15x
130
15

E vemos que a aula durou %’ minutos.
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Problema 4. (Resolucédo de Barbara Malacarne Campagnoli - Colégio Pontagros-
sense Sepam)

Segundo as sentencas |, Il, IV, V pode-se concluir que:
1. Ana, Beatriz e Débora NAO comem carne suina

2. Beatriz e Carla NAO comem carne bovina

3. Ana, Débora e Carla NAO comem carne de peixe

4. S6 sobra a Carla para comer a carne suina

5. Séresta a Beatriz para comer a carne de peixe

6. Como ja sabe-se que Carla e Beatriz comeram outros pratos sO nos resta para
a carne bovina, Ana ou Débora. Porém a sentenca lll revela que Ana esta
comendo carne bovina porque Carla esta comendo carne suina.

7. SO resta para a Débora a carne de frango
Assim concluimos que:
 Carla come carne suina
« Beatriz come carne de peixe
» Anacome carne bovina

« Débora come carne de frango

Problema5. (Resolugdo de Antonella Mello Fassani - Colégio Sagrada Familia)

a) Expandindo as fragdes ao mesmo denominador, temos:

[EY

1111510 2 273 9
2 3 15 30 30 30 30 3 10
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b) Temos70=10 7=5 2 7. Sendo assim, x ey devem assumir os valores
restantes para que o denominador seja igual a 70, ou seja, 5 e 7. Substituindo
esses valores na equac¢éo dada, temos:

11135 14 10 59
2 5 7 70 70 70 70

Portanto, x =5ey=7o0ux=7ey=5.

c) Para que a soma das trés fragdes resulte em % a soma dos numeradores deve
ser igual a 5n e a soma dos denominadores deve seriguala7d,onden d.
Uma das solucgdes possiveis é:

1 7 2 1
14 14 14 14

H‘H
A O
NN
~N| o

N
~Nie

Problema 6. (Resolugédo de Pedro Dias Carrara - Colégio Pontagrossense Sepam)

a) SeAB AE,ABE éisosceles, logo seABE 80°, AEB 80° e BAE 20°.
CAB 80°,BAE 20°,80° 20° 60° DAE.
SeDAE 60° e AE AD, ADE é equilatero, logo, ADE e AED medem 60°.

b) BDE 180° "DBE BEDs.

L. N A 180° 80° o
SeAB AD,ABD éis6sceles, entdo o: ABD # 50°.

DBE ABC ABD 80° 50° 30° ouseja,DBE 30°
BED AEB AED 80° 60° 140° ouseja,BED 140°
BDE 180° "DBE BED-

BDE =180° (140° 30°)

BDE =180° 170° = 10°

BDE = 10°
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Nivel 3

Primeira Fase

Problema 1 . Um computador gastou 18 horas para realizar 2/7 do total de célculos
de um programa. Se a capacidade operacional de outro computador for o triplo da
capacidade do primeiro computador, entdo é esperado que esse segundo compu-
tador seja capaz de realizar o restante dos céalculos em:

a) 13h b) 13h 30min c) 14h d) 14h 15min e) 15h

Problema 2 . Escrevendo todos os numeros inteiros de 100 a 500, quantas vezes
escrevemos o algarismo 5?

a) 77 b) 81 c) 80 d) 90 e) 100

Problema 3 . Mariana, moca trabalhadora, utiliza bolinhas coloridas para montar
pulseiras e colares. Mariana precisa de 7 bolinhas para montar um colar e de 5 boli-
nhas para montar uma pulseira. Com metade das bolinhas, Mariana monta colares
e néo lhe resta nenhuma bolinha. Com a outra metade, Mariana monta pulseiras
e sobram trés bolinhas. Sabe-se que Mariana montou trés pulseiras a mais do que
colares. Quantas bolinhas coloridas Mariana tinha antes de iniciar as montagens
das pulseiras e dos colares?

a) 56.

b) 63.

c) 126.

d) 196.

e) As informacdes séo insu cientes para calcular a quantidade de bolinhas neces-
sarias.

Problema 4 . Um circunferéncia de raio r é tangente as duas semicircunferéncias
menores e a semicircunferéncia maior, conforme gura abaixo.
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SeAO o% 6, entéog vale:
a) 3 2 b) 3 3 c) 2 d) 2 e) 3

Problema 5 . Paulo tem a oportunidade de jogar no maximo cinco vezes num de-
terminado jogo. Em cada rodada desse jogo ele perde ou ganha uma cha. Paulo
comeca com uma cha e para de jogar antes de cinco vezes se perder todas as suas
chas ou se ganhar trés chas, isto é, se tiver quatro chas. O nimero de possibili-
dades em que o jogo podera se desenrolar é:

a) 3 b) 5 c) 10 d) 11 e) 12

Problema 6 . Um comerciante compra um produto por R$80,00 e pretende vendé-
lo de forma a lucrar exatamente 30% sobre o valor pago. Se na hora da venda desse
produto ele conceder um desconto de 20% ao cliente, entéo esse produto estava
anunciado por:

a) R$130,00 b) R$125,00 c) R$110,00 d) R$146,00 €) R$150,00

Problema 7 . Dados um circulo de raio r e os setores circulares indicados na gura
abaixo, a area da regido hachurada é:
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a) 3vr? b) Svr? c) w2 d) 3yr2 e) 22

Problema 8 . Em cima da mesa de uma quitanda estéo trés caixas de cores diferen-
tes e em cada caixa um tipo diferente de fruta: macd, banana e laranja. Sabe-se
que:

 acaixa vermelha esta a direita da caixa azul;
» as magcas estdo a direita das laranjas;

 acaixa verde esta a esquerda das bananas;
« as laranjas estéo a esquerda da caixa verde.

A partir disso, assinale o que for correto.

a) As laranjas estéo na caixa vermelha.

b) As bananas estao na caixa azul.

¢) As magas estdo na caixa verde.

d) As laranjas estéo na caixa verde.

e) As informacdes fornecidas séo insu cientes para se dar uma resposta.

Problema 9 . Os lados MQ e NP do quadrado MQPN estéo divididos em trés partes
iguais, medindo 1 cm cada um dos segmentos UM, UT, TQ, NR, RS e SP. Unindo-se
ospontosNeT,ReQ, SeM,P eU porsegmentos de reta, obtém-se a gura.

A area daregido pintada de cinza, em centimetros quadrados, € igual a:

a) 4cm? b) 3,375cm? c¢c) 0,375cm? d) 45cm?  e) 2,25cm?

Problema 10 . Uma turma tem 36 alunos. O nome de cada aluno esté escrito em
uma lista numerada de 1 a 36. A professora da turma chamou a aluna Marcia para

Revista da OPMat v.6 (2024)



Nivel 3 109

ir até o quadro e mais outros 6 alunos de nimeros multiplos do nimero de Marcia.
Considerando que a professora chamou todos os alunos com os numeros multiplos
de um certo nimero na lista, assinale o maior nimero chamado para ir ao quadro.

a) 14 b) 20 c) 25 d) 32 e) 35

Problema 11 . Qual é o resultado de
202220232023 2022202320227

a) 404460464048
b) 808880928088
c) 404450464043
d) 404440464045
e) 404470464044

Problema 12 . Isabel planejou fazer uma reforma no escritério onde trabalha. Em
uma das paredes decidiu colocar placas de revestimento. Cada placa possui 120 cm
de largura por 50 cm de altura. A parede cara com 5 placas na largura e 4 placas
na altura. Qual é a area total da parede coberta pelas placas?

a) 12m? b) 120m?  ¢) 0,120m? d) 1200m? e) 1,20m?

Problema 13 . Considerando que as retas AB e CD sd&o paralelas, que os angulos
ABE = 2 e EDC = 65°, assinale o que for correto.

a) ECD=65° b) BAE=2(° c) AEB=5F d) AEB=140° e) AEB=9%
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Problema 14 . Considere um bloco retangular cujo volume é 1000 cm®. Aumen-
tando 10% sua largura, diminuindo 10% sua altura e 20% seu comprimento, 0 seu
novo volume passa a ser:

a) 704cm®  b) 792cm®  ¢) 810cm®  d) 891cm®  e) 990cm?®

Problema 15 . Maria escreveu no caderno os numeros 1, 2, 3, 4,5, 6, 7, 8,9. Em
seguida, Maria escolheu trés numeros diferentes cuja soma é 6 e sua amiga Rita,
escolheu trés nameros diferentes cuja soma é 8. Quantos nimeros iguais as duas
escolheram?

a) nenhum

b) um

¢) dois

d) trés

€) ndo tem como saber

Problema 16 . Sabendo que os nimeros a eb sdotaisqueaxbea % b £.Em

relacdo ao valor de ab, assinale o que for correto.
a) 4 b) 2 ) 1 d 1 e) 2

oTIN

Problema 17 . Um artista deseja pintar em um quadro uma gura na forma de tri-
angulo equilatero ABC de lado 1 metro. O artista traca segmentos que unem 0s
pontos médios D, E e F dos lados BC, AC e AB, respectivamente, colorindo um dos
quatro triangulos menores, como mostra a gura.

Qual é a medida, em metros quadrados, da area do triangulo DEF pintado?

|
wl

a) i b) Teé ) & d) e) T§
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Problema 18 . Sejam Z o conjunto dos nameros Inteiros e a funcdo f de nida em
Z Z tem as seguintes propriedades:

I- f7x,x* X;
- f°x,ye f7y,xe;

- £ x,ye YLXfo,y X, sempre que y AX.

Assinale o valor de f"52,14s.

a) 4 by % c) 182 d) 364 e) 384

Problema 19 . Se X e Y representam, respectivamente, o maximo divisor comum e
0 minimo multiplo comum entre os nimeros 3, 6 e 9, assinale o que for correto.

a) X Y éum numero impar.
b) X Y é um nimero primo.
c) X Y édivisivel por 21.

d) Y ~X é um namero primo.
e)Y X éum ndamero par.

Problema 20 . Na chacara de Dona Silvia tem um espago de lazer no formato de

retangulo com 15 m de comprimento por 12 m de largura. Existe uma piscina de
adulto com formato circular deraio3 m e uma para crianga, também com formato

circular de raio 2 m. Dona Silvia pretende pintar o piso de toda &rea de lazer na

cor marrom. Com um galdo de tinta é possivel pintar 11 m?2. No minimo, quantos
galdes de tinta Dona Silvia deve comprar para pintar a area desejada sendo que as
piscinas ndo serdo pintadas? (Dado % 3)

a) 14 galdes
b) 13 galbes
c) 12 galdes
d) 11 galbes
e) 10 galGes
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Gabarito da Primeira Fase

1 2 3 4 5 6 7 8 9 |10
e b c d d a e c d e
11 12 (13 |14 | 15|16 | 17 | 18 | 19 | 20
d a e b c e b d a b
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Segunda Fase

Problema 1. Augusto, que adora matematica, escreve seis nimeros naturais ndo
nulos e distintos em um papel e faz as seguintes a rmagoes, todas verdadeiras, a
respeito desses nimeros:

1.

a)
b)

c)

Estdo escritos trés nimeros pares, trés nimeros impares e quatro nimeros
primos.

Apenas um dos seis nimeros é multiplo de 7.
A média aritmética dos trés pares é 12.

Nenhum desses nimeros € maior que 21.

. A média aritmética dos trés impares é 5.

. Apenas um dos seis humeros é multiplo de 5

Dois desses nimeros séo multiplos de 3.

Quais sao os numeros pares?
Qual é o minimo multiplo comum entre os dois maiores nimeros?

Utilizando apenas as operac¢fes de adi¢cdo, multiplicagdo e subtracéo, pelo
menos uma vez, qual é o maior valor obtido com esses nimeros?

Problema 2. Quatro amigas: Ana, Beatriz, Carla e Débora decidem almogar num
restaurante e pedem diferentes tipos de carnes. Enquanto uma delas pede carne
bovina, outra pede carne suina, outra pede carne de frango e a outra pede peixe.
Descubra o que cada uma delas esta comendo se:

I- Ana nédo esta comendo carne suina e nao estad comendo peixe.

II- Beatriz ndo esta comendo carne bovina e ndo estd comendo carne suina.

Ill- Se Ana néo estd comendo carne bovina, entdo Carla ndo estd comendo carne

IV-

suina.

Débora ndo esta comendo peixe e ndo esta comendo carne suina.
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V- Carla ndo estd comendo peixe e nao esta comendo carne bovina.

Problema 3. Seis dados, néo viciados, de cores distintas sao langados simultanea-
mente.

Calcule a probabilidade de que:
a) Todas as faces contenham valores diferentes;
b) Todas as faces contenham o mesmo valor;

c) Trés faces contenham um mesmo valor, sendo os valores das outras trés dis-
tintos deste e distintos entre si;

d) Trés faces contenham um mesmo valor, duas outras contenham um outro
valor, e a restante contenha um valor distinto dos dois anteriores.

Problema 4. Sejam Z o conjunto dos nimeros inteiros e a fungdo f de nida em
Z Z com as seguintes propriedades:

- f7x,x*  X;

- £°x,ye f7y,xe;

M- f7°x,ye xx—yf“x y,ye, sempre que x Ay.
Determine o valor de:

a) f71,4.

b) f~14,28.

c) 714,52,

Problema 5. Sabendo que uma fragdo que tem a forma %, onde p é um namero
inteiro positivo, € chamada de unitaria, responda:
1 1

7 ~ ] l
a) Qual é asoma das fragbes unitarias 3, 5 €z~
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b) Quais séo as fragbes unitarias % e % tais que

X |

3| a

ol ©o
-~

NI
< |k

c) Escrevaa fragéo% como soma de fragdes unitarias distintas.

Problema 6. No triangulo ABC, M é o ponto médio do lado AC, D é um ponto
sobre o lado BC tal que AD é bissetriz do angulo BAC e P é o ponto de intersegéo
de AD e BM. Sabendo que a &rea de ABC é 100 cm?, AB 10cme AC 30cm,
calcule a area do triangulo APB.
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Gabarito da Segunda Fase

Problema 1. (Resolugéo de Ana Julia da Silva - Colégio Estadual Agricola Augusto
Ribas)

a)

b)

c)

Os nimeros pares séo 2, 16 e 18. A regra 1 diz que ha 4 nUmeros primos e
s6 3 impares, como todo primo é impar, com excegao do 2, é possivel con-
cluir que todos os impares escritos sejam primos e que um dos pares é 2. Se
a média aritmética dos impares é 5, sabe-se que a soma desses primos é 15, a
Unica maneira de chegar a essa soma € usando os nimeros 3,5 e 7. Se a mé-
dia aritmética dos pares é 12, entdo sua soma é 36; entdo a soma dos pares
ainda nado conhecidos € 34. Busca-se dois nimeros que somados resultem
34, sendo que um deles deve ser mdltiplo de 3 (regra 7), nenhum deles é mdl-
tiplo de 5 e 7 (regra 6 e 2); nenhum deles é maior que 21 (regra 4), ambos sédo
pares e distintos; a Unica maneira é somar 16 com 18. Ou seja, 0S numeros
pares que foram escolhidos séo: 2, 16 e 18.

O MMC entre os dois maiores nimeros (16 e 18) é 144. Basta decompd-los
simultaneamente por fatores primos e entdo multiplicar esses fatores:

Divisor | 16 | 18
2

PR RPNDO®
B W ©© O ©

W wWwNNDN

MMC 2% 32 144

O maior valor obtido € 10081. A estratégia utilizada foi subtrair o menor, e
adicionar o segundo menor e multiplicar os maiores ou restantes:

18 16 7 5 3 2 10081

Apbs realizar as operag8es chega-se no nimero 10081.
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Problema 2. (Resolucgédo de Lucas Eduardo Cosseti Correia - Colégio Alfa Plus)

Bovina | Suina | Frango | Peixe
Ana \% X \Y X
Beatriz X X v v
Carla X v v X
Débora s X v X

A tabela acima indica as possibilidades de comida das amigas. A partirda ar-
macao Il é possivel concluir que Ana comera carne bovina, pois se ndo comer,
tanto Ana quanto Carla comeram carne de frango, o que nédo é permitido. A partir
disso:

e Ana comera carne bovina

» Beatriz comeré carne de peixe

e Carla comeracarne suina

e Débora comera carne de frango

Essa possibilidade néo viola nenhuma das a rmacdes portanto esté correta.
Problema 3. (Resolu¢éo da Pauta)

a) O total de possibilidades dos valores obtidos é 6 6. Como os dados possuem
cores distintas, digamos as cores a, b, c, d, e, f, sendo Da, Db, Dc, Dd, De e
Df os dados nas respectivas cores, temos 6 possibilidades para o valor obtido
em Da, 5 para Db, 4 para Dc, 3 para Dd, 2 para De e 1 para Df, ou seja, 6!
possibilidades de valores distintos. Logo, a probabilidade é

6 5
66 324
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b) O valor que aparecera em todas as faces é um dos seis possiveis. Logo, a
probabilidade é
1

P 66 7776

c) Existem Cg3z 20 maneiras distintas de ocorrer o mesmo valor em trés dados
distintos, e o valor que neles aparece pode ser qualquer um dos seis possi-
veis. Em seguida, os valores que aparecerdo nas faces restantes podem ser
escolhidosde5 4 3 60 maneiras. Portanto, a probabilidade desejada

6 20 60 25
66 162

d) Temos6 Cg3 120 possiveis resultados para os trés dados que conterdo um
mesmo valor, 5 Cz» 15 possibilidades para os dois dados que conteréo
outro valor, e 4 possibilidades para o dado restante. Assim, a probabilidade

requerida é
120 15 4 25

66 162"
Problema 4. (Resolugdo de Pedro Luiz Scheifer de Souza - Colégio Sesi Ponta Grossa)
a)
f71,4¢ 74,1¢
Portanto, utilizando as propriedades fornecidas pelo enunciado, temos:
4

- 4 . 4 . 3 ..
f74,1¢ —f"4 1,1» 73,1+ - —f73 1,1
4 1 3 3 31

4 3. 2 . ~
- —f"21 2 —f"2 1,1 4711 4 1 4
3 2 21

Segundo o que calculamos acima, o valorde f~1,4s é 4.
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b)
- . 28 . -
714,28 172814 171414 2171414 2 14 28

Segundo as propriedades da fungdo f~14,28¢, seu valor é de 28.

¢) Utilizando as propriedades do enunciado, temos:

~ A 52 . 26 .
714,520 752,14 —f"38,14» — 738,14
38 19

26 38, . 13 24, 26 .
— —f1724,14 — —1710,14» —1714,10°
19 24 6 10 5
26 14 . 91 . 91 10, .
— —f74,100 —f"10,4¢ — —f176,4
5 4 5 15 6

91 A 4. .
3 3f72,4 91 Ef 2,2 182 2 364.

Segundo as contas acima o resultado sera 364.

Problema 5. (Resolucdo de Ana Julia da Silva - Colégio Estadual Agricola Augusto
Ribas)

a)
13 10 2 27 9
30 30 30 30 10
A soma é igual a %. Primeiro, transformei as trés fragdes para denominador

comum 30:
1 15 1 10 1 2

2 15 30

30" 3 30
Ent&o, somei as fragBes e simpli quei por 3:

11 1 15 10 2 27 9
2 3 15 30 30 30 30 10

< 9
Portanto, a soma € igual a ;.
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b) As fracdes sdo

c)

1
5

Primeiro, z a decomposi¢éo em fatores primos do 70 e conclui que 70 € o
MMC dos nimeros 2, 5 e 7. Assim, os valoresde x ey sdo5e 7. Por m,
realizei a prova real na soma:

1
67.

Nl
\I‘U‘I
ol

NI
gl

35 14 10 59

70 70 70 70
Conclui-se que as fragdes unitarias necessarias para que a equagao seja ver-
dadeira sdo: £ e 1.

5 1 1 1

7 2 5 70
Prova real da soma:

1 1 1 5

2 5 70 7

35 14 1 50 5
70 70 70 70 7
As fragdes unitarias que devem ser somadas para resultar em % sédo: % % e

1
70°
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Problema 6. (Resolucéo da Pauta)

Construindo a gura conforme o enunciado, temos:

Da gura e do enunciado sabemos que:
Aagc 100 sz

Também sabemos que:
AM MC 15cm.

Sendo assim
100 2
Aagm  Aswmc > 50cm®.

Temos também que
10hagp 15hapm

2 2

100
Observando que:

hagp hapm
AP AP

sen"BAPe sen PAMe
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Ou alternativamente que AD é a bissetriz, assim temos

hagp hapm

10hagp 15hagp 100

25hagp 100 hagp 4.

10 4
ApBP T ZOCm2
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Nivel 4
Primeira Fase

Problema 1 . Na chacara de Dona Silvia tem um espaco de lazer no formato de re-

tdngulo com 15 m de comprimento por 12 m de largura. Existe uma piscina de
adulto com formato circular deraio3 m e uma para criang¢a, também com formato

circular de raio 2 m. Dona Silvia pretende pintar o piso de toda area de lazer na

cor marrom. Com um galdo de tinta é possivel pintar 11 m2. No minimo, quantos
galdes de tinta Dona Silvia deve comprar para pintar a area desejada sendo que as
piscinas néo serdo pintadas? (Dado Y2 3)

a) 14 galbes
b) 13 galbes
¢) 12 galdes
d) 11 galGes
e) 10 gales

Problema 2 . Um comerciante compra um produto por R$80,00 e pretende vendé-
lo de forma a lucrar exatamente 30% sobre o valor pago. Se na hora da venda desse
produto ele conceder um desconto de 20% ao cliente, entdo esse produto estava
anunciado por:

a) R$110,00
b) R$125,00
c) R$130,00
d) R$146,00
e) R$150,00

Problema 3 . Sea é um numero real tal que % @a @1, entdo qual dos nimeros
abaixo € o menor?
o] o [0}
3

a) *a? by ®a c a d) a e) a?

Problema 4 . Em cima da mesa de uma quitanda estéo trés caixas de cores diferen-
tes e em cada caixa um tipo diferente de fruta: macd, banana e laranja. Sabe-se
que:
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 acaixa vermelha esta a direita da caixa azul;
¢ as magcas estao a direita das laranjas;
 acaixa verde esta a esquerda das bananas;

« as laranjas estéo a esquerda da caixa verde.

A partir disso, assinale o que for correto.

a) As laranjas estéo na caixa vermelha.

b) As bananas estao na caixa azul.

¢) As magés estdo na caixa verde.

d) As laranjas estéo na caixa verde.

e) As informag6es fornecidas sdo insu cientes para se dar uma resposta.

Problema 5 . Um circunferéncia de raio r é tangente as duas semicircunferéncias
menores e a semicircunferéncia maior, conforme gura abaixo.

SeAO BO 6,entdor vale:
[o] [o]

a)3 2 b)3 3 c) 3 d) 2 e) 3

Problema 6 . Os lados MQ e NP do quadrado MQPN estao divididos em trés partes
iguais, medindo 1 cm cada um dos segmentos UM, UT, TQ, NR, RS e SP. Unindo-se
ospontosNeT,ReQ, SeM,P e U porsegmentos de reta, obtém-se a gura.
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A &rea da regido pintada de cinza, em centimetros quadrados, é igual a:
a) 4,0cm?

b) 3,375cm?

c) 0,375cm?

d) 4,5cm?

e) 2,25cm?

Problema 7 . A soma de dois nimeros € 6 e a soma de seus cubos € 72. Qual é a
soma de seus quadrados?

a) 20 b) 18 c) 26 d) 25 e) 50
Problema 8 . Sabendoquex y 2exy 10, assinale o valor da expresséo
x3 5x2y y3 5xy2.
a) 48 b) 8 c) 40 d) 44 e) 46
Problema 9 . Maria desenhou a letra ¥4(pi) em uma folha quadriculada. Os pontos
pretos séo os centros usados para tragar os arcos de circunferéncias. Sabendo que

o lado de cada quadradinho mede 2 mm de medida para o lado, determine a area
da letra Yadesenhada.
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a) 230% b) 202Y4 c) 188 16% d) 216 16 e€) 216 14Y

Problema 10 . Quantos inteiros positivos com quatro algarismos que ndo excedem
3001 terminam em 3 ou 4, mas ndo em 5?

a) 200 b) 900 c) 1296 d) 400 e) 1800

Problema 11 . Renato desenhou um triangulo em uma folha quadriculada, con-
forme a gura. Qual é a medida do angulo representado por  x?

a) 30° b) 25° c) 45° d) 350 e) 50°

Problema 12 . Mariana escreveu com os algarismos 1, 2, 3, 4, 5 e 6 todos os nu-
meros pares distintos de seis digitos, iniciando com 5. Assinale a alternativa que
corresponde ao total desses nimeros que sao divisiveis por quatro.

a) 42 b) 18 c) 36 d) 72 e) 48

Problema 13 . Um atleta participou das trés provas de uma competi¢do. Suas notas,
nas duas Ultimas provas, foram, respectivamente, o dobro e o triplo da nota da
primeira. A média aritmética das trés notas foi 28,6 pontos. Qual foi a nota que
0 atleta conseguiu na primeira prova?

a) 12 b) 9,2 c) 10,5 d) 15 e) 14,3

Problema 14 . Em relagéo as raizes da equacdo 1x* 91x3 194x%2 91x 12 0,
assinale o que for correto.

a) A soma das raizes é um nimero racional.
b) Todas as raizes séo nimeros inteiros.
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c) Duas das raizes s&o numeros complexos.
d) Duas das raizes sdo negativas.
e) As raizes sdo numeros complexos.

Problema 15 . Se o quadrado ABCD tem lados medindo 4, se E, F, G e H sdo os
pontos médios dos lados AB, AD, AF e CD, respectivamente, e se | é o ponto de
intersecdo dos segmentos GH com EF e J é a interse¢do dos segmentos AH com EF.
Sabendo que S corresponde a area do triangulo HIJ, assinale o que for correto.

a)s 2. b) SAL. c) s@ d) s 2 e) S 32

Problema 16 . Se 2028 22022 2021 52020 | 52020 gy ;5] o valor de k?

a) 2 b) 5 c) 6 d) 8 e) 9

Problema 17 . A sequéncia 2, 3, 5, 6, 11, 12, 23, 24, ... foi criada com um padrdo. A
diferenca entre 0 14° e 11° termos dessa sequéncia é igual a:

a) 48 b) 97 c) 65 d) 25 e) 19

Problema 18 . Qual a diferenga entre a soma dos multiplos de 5 e a soma dos ml-
tiplos de 4 de 1 a 100, inclusive?

a) 150 b) 175 c) 200 d) 225 e) 250
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Problema 19 . Trabalhadores da construgdo civil realizam medidas de comprimen-
tos e de angulos e fazem demarcacdes por onde a obra deve comecar. Apos terem
sidos feitas a colocacéo de algumas estacas no chéo plano é possivel perceber que,
das 6 estacas colocadas, 3 eram vértices de um triangulo retdngulo em A e as outras
3 eram os pontos médios dos lados do tridangulo conforme a gura. As estacas fo-
ram indicadas por letras A, B, C, M, N e P. Aregido demarcada pelas estacas A, B, M
e N deve ser calgada com concreto.

Nessas condi¢des, a &rea a ser calgada corresponde:
a) a mesma area do triangulo BNC.

b) a mesma area do triangulo AMC.

c) ao triplo da area do triangulo MNC.

d) a metade da area do triangulo ABC.

e) ao dobro da area do triangulo MNC.

Problema 20 . Qual é a soma dos niimeros inteiros positivos n tais que n?> 7 é
divisivel por n 3?2

a) 1 b) 6 c) 19 d) 18 e) 14
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Gabarito da Primeira Fase

1 2 3 4 5 6 7 8 9 |10
b c e c d d a a e d
11 12 (13 |14 | 15|16 | 17 | 18 | 19 | 20
c c e a c b b e c c
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Segunda Fase

Problema 1. Quatro amigas: Ana, Beatriz, Carla e Débora decidem almocar num
restaurante e pedem diferentes tipos de carnes. Enquanto uma delas pede carne
bovina, outra pede carne suina, outra pede carne de frango e a outra pede peixe.
Descubra o que cada uma delas esta comendo se:

I- Ana nédo esta comendo carne suina e ndo esta comendo peixe.
II- Beatriz ndo esta comendo carne bovina e nao estd comendo carne suina.

Il- Se Ana néo estd comendo carne bovina, entdo Carla ndo estd comendo carne
suina.

IV- Débora ndo esta comendo peixe e ndo estd comendo carne suina.

V- Carla ndo estd comendo peixe e nao estd comendo carne bovina.

Problema 2. Os cddigos dos sdcios do Clube Recreativo dos Operarios (CRO) séo
compostos por trés algarismos xy z, um trago e mais dois algarismos. Os dois Ul-
timos algarismos séo obtidos a partir de operagbes do tipo mx ny pz, sendo
X, Y, Z, 0s trés primeiros algarismos do cddigo e m,n, p nimeros naturais xados.

Sabendo que quatro dos sécios do CRO tem os seguintes cddigos: 201 07,110
05e 341 18, Responda:

a) Quais os valores de a e b no cédigo: 128 ab.
b) Qual o maior nimero que pode aparecer ap0ds o trago?

c) Quais os valores dos algarismos x e y nos seguintes codigos: x5y 25 e
3yx 29.

d) Quantos codigos poder ter o clube?

Problema 3. Seis dados, néo viciados, de cores distintas sao langados simultanea-
mente.

Calcule a probabilidade de que:
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a) Todas as faces contenham valores diferentes;
b) Todas as faces contenham o mesmo valor;

c) Trés faces contenham um mesmo valor, sendo os valores das outras trés dis-
tintos deste e distintos entre si;

d) Trés faces contenham um mesmo valor, duas outras contenham um outro
valor, e a restante contenha um valor distinto dos dois anteriores.

Problema 4. Paulo e Carlos possuem tabletes de chocolates de forma, respecti-
vamente, quadrada e retangular. O tablete de Paulo tem 12 cm de perimetro e 0
tablete de Carlos tem a base igual ao triplo da altura e perimetro iguala12 cm. Os
tabletes possuem mesma espessura e Paulo prop0s a troca com Carlos. Veri que
se é vantagem para Carlos aceitar a troca.

Problema5. Para o problema é permitido realizar as seguintes operagoes:
e somar 4 unidades;
» multiplicar por 4;
« elevar ao quadrado.

Escrevendo um certo nimero no caderno, vocé podera obter um outro nimero
realizando sucessivamente qualquer uma das operacdes permitidas.

a) Descreva as operagdes utilizadas para obter o nimero 340 a partir do nimero
3.

b) Mostre como vocé poderia obter o nimero 340 comegando do niimero 5.

c) Suponha que vocé comega o problema a partir de um ndmero cuja divisao
por 4 deixa resto 1. Mostre que apés qualquer etapa do problema o niumero
obtido pode ter apenas resto 1 ou 0.
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Problema 6. Dois triangulos retangulos iguais com catetos de medidas a e b, sendo
a Ab, sdo desenhados sobrepostos como na gura. Qual é a area do quadrilatero
destacado em funcdo de a e b?
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Gabarito da Segunda Fase

Problema 1. (Resolugdo de Walter Vieira Neto - Colégio Alfa Plus)

De acordo com o enunciado, cada amiga (Ana, Beatriz, Carla e Débora) pedem
cada uma um tipo diferente de carne (bovina, suina, frango ou peixe). Segundo a
proposicao I, Ana ndo pediu carne suina nem peixe, logo s6 pode ter pedido bovina
ou frango. Analogamente, Beatriz pediu frango ou peixe (proposicao Il); Carla pe-
diu frango ou carne suina (proposicéo V) e Débora pediu frango ou carne bovina
(proposicéo 1V).

Assim:

e« Ana bovina/frango
e Beatriz frago/ peixe
e Carla frango/suina
e Débora frango/bovina

Na representagéo acima, percebe-se que, como foi pedido peixe e Beatriz é a
Unica que pode estar comendo peixe, Beatriz s6 pode estar comendo peixe. Da
mesma maneira, Carla é a Unica que pode ter pedido carne suina, Logo Carla esta
comendo porco. Por m, analisando a proposigéo Ill: Supondo que Ana esteja co-
mendo carne bovina, assim Carla pode estar comendo carne suina. Ja se Ana come
frango, Carla ndo pode estar comendo porco, o que ja foi constado como verdade.
Assim, Ana esta comendo carne bovina e Débora, por eliminacdo, estd comendo
frango. Portanto, Ana come carne bovina; Beatriz come peixe; Carla come carne
suina; E Débora come frango.

Problema 2. (Resolucéo de Ruan Eneias Ferreira - Colégio Estadual Prof. Meneleu
de Almeida Torres)

a) Devemos equacionar para descobrir primeiramente os valoresde m, n ep.
O primeiro cédigo:
2Zm p 70 p 7 2m

Agora o segundo cddigo:
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E o terceiro nos diz que:
3m 4n p 18

Logo substituindo n e p em fungdo de m na informacéo requerida pelo ter-
ceiro codigo, temos que:

3m 45 me "7 2me 18
27 3m 18

3m 27 18

m 3

Sabendo o valor de m, retornamos aos primeiro e segundo cédigos:

p 7230 p 1

Por m, vemos que para o cédigo 128 ab temos:
Im 2n 8 3 4 8 15

Concluimosentdoque a 1leb 5

b) Comom 3,n 2ep 1.0 maior nimero seria se X,Y,z todos fossem igual
a9,oque ca:

9m 9n 9p 9 3 9 2 9 1 54

Logo vemos que 54 é o maior nimero que pode aparecer apos o trago.
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¢) Do enunciado temos:
xm 5n yp 25 e 3n yn xp 290
3x 10 y 25 e 9 2y x 29
Construindo um sistema:

3x 10 y 15 o 6x 2y 30

oe O x 2ey 9
X 2y 20 X 2y 20

Entéo descobrimosque x 2ey 9.

d) Como paratodo x,y,z xados como sendo os trés primeiros algarismos res-
pectivamente, e escolhido esta tripla, o valor apos o traco € Unico para  X,V,z
xados. Logo basta vermos quantos conjuntos de 3 algarismos podemos for-
mar, como temos 10 possibilidades para cada algarismo; para trés teremos
10 10 10 1000. Tendo ressalvanocaso”x,y,ze ~0,0,0e.

Portanto pode-se ter 1000 cédigos.

Problema 3. (Resolugdo de Lucas dos Santos - Colégio Estadual Regente Feijo)

a) Como todos os dados possuem cores distintas, isso d4 uma implicagéo:
ABXBA

Pelo Pincipio Fundamental da Contagem:
6 543 21 (1)

Sao todos os casos em que os dados tém valores diferentes, entéo:

6 54 3
_— 2
6 6 6 6 6 6
5 4
3
6 6 6 6 3)
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10
4
6 6 6 3 “)
5
— 5
36 9 ®)
Ou seja:
5
— 6
324 ©
b) Existem apenas 6 maneiras de que os dados tenham o mesmo valor. Logo:
5
6 6 6 6 6 6
1
_ 7
6 6 6 6 6 ¢
Ou seja:
1
& ®)
c) Temos prr?! pel maneiras de escolher 3 dados entre os 6 para terem valores
iguais.
Logo 2% 6—24 20.

Com essas 20 maneiras, utilizando o Principio Fundamental da Contagem:

6 11543

20 ———— — — )
6 6 6 6 6 6
25
S 10
6 3 3 3 (10)
25
= 11
162 (11)

Revista da OPMat v.6 (2024)



Nivel 4 137

d) Mesmo raciocinio do item anterior: 20 maneiras de escolher 3 dados den-
tre 6 para conter os nimeros iguais e outras 3 maneiras de 2 dados para ter
nameros iguais mas distintos dos outros. Logo:

6 11514
20 3 (12)
6 6 6 6 6 6
55
(13)
6 3 3 3
Ou seja:
25
— 14
162 (14)

Mesma probabilidade do item ¢

Problema 4. (Resolugdo de Lavinia Borges da Silva - Colégio Elite Tales de Mileto)

i) Paulo:

Possui tablete quadrado, com perimetro igual 8 12 cm (sejam Pqg, Ag el re-

presentam a area, o perimetro e o lado do tablete de Paulo), do enunciado
temos que:

Po 4400 12 40 | 3cm

Ag 170 Ag 30 A 9cm?

i) Carlos:

Possui tablete retangular, com perimetro igual a 12 cm (sejam Pr, Ar,b eh

representam a area, o perimetro e os lados do tablete de Carlos), do enunci-
ado temos que:

b 3h
Pk 2b 2h® 12 2 3h 2h O h

N W

O h 1,5cm?

N

b 3 1,50 b 4,5cm
AR b hO Ar 15 450 Ar 6,75cm?
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Concluimos entdo que Carlos deveria aceitar a troca pois enquanto seu ta-
blete tem 6,75 cm? de area, o tablete de Paulo tem uma area de 9 cm?2. Isso é
2,25cm? a mais de chocolate

Problema5. (Resolucao de Felipe Mandalozzo Tebcherani - Colégio Positivo Master)

a) Podemos fatorar 340 como a multilplicagéo dos fatores 2, 2, 5 e 17. Porém,
existe uma maneira mais facil, onde subtraimos, gradativamente, 4 de 340,
até chegar num valor mdltiplo de 9. Esse valor € 324 340 "4 4s. Percebe-
seque324 4 9 9.Assim, como 9= x?, temos a seguinte solugao:

"322 4 4 4 4 4 340

b) 340 é multiplo de 4. Como é possivel somar 4 repetidas vezes, basta realizar
essa operacgédo até obter um multiplo de 4 menor que 340 e "completar'com
4 unidades, quantas vezes forem necessarias para chegar em 340.

5 4+ 4 4 ... (80vezes) 340

¢) O primeiro nimero pode ser dado como4 n 1, com n >N. Se a primeira
etapa for realizada, o resto sera 1 novamente: 4n 1 4 4n 5. O5temresto
1 na divis&o por 4.
Se a segunda etapa for realizada, teremos “4n 1* 4 16n 4. Nesse caso, 0
resto sera zero.
Se aterceira etapa for realizada, teremos “4n 1e “4n 1 16n2 8n 1.

Como 16n? e 8n sdo multiplos de 4, logo, o resto da divisdo “4n 1e2 por
4¢é1.

Problema 6. (Resolugado de Beatriz Stadler Ribas - Colégio Pontagrossense Sepam)

Vamos considerar o quadrilatero ABCD. Tragar a altura h do ponto B na hori-
zontal e na vertical. Unir B com D. O quadrildtero ABCD ca constituido por dois
tridngulos congruentes, ABD CBD.
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Observando os tridngulos, vamos usar semelhanca de triangulos:

a an
b h
Temos que escrever h em termos de a eb:
ah ab bh
ah bh ab
ab
a b’
A area do quadrilatero ABCD ¢é igual a duas vezes a area de cada triangulo:
h 2
po O 2 e
2 ab awb

Portanto, a area do quadrilatero é

ab?

A .
a b
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Vocé ja ouviu falar da Florence Nightingale?

Florence nasceu em Florenca, Italia, em 12 de maio de 1820. Ela cou famosa
por ser pioneira no tratamento dos feridos da Guerra da Crimeia, sendo frequente-
mente lembrada como uma das fundadoras da pro ssé@o de enfermagem.

Apresentou desde cedo inclinagdo pela matematica, porém teve forte oposi-
¢do dos pais. Ela utilizou os gra cos estatisticos (gra co de frequéncia, frequéncias
acumuladas, histogramas e outros) com a nalidade de expressar sua ideias para
membros do exército e do governo. Seus gra cos foram tdo criativos que se consti-
tuiram num marco do desenvolvimento da Estatistica.

Fonte: Disponivel em: https://www.obaricentrodamente.com/2014/06/ orence-
nightingale-e-os-gra cos-estatisticos.html Acesso em: 18 jan. 2024.

Seu trabalho foi tAo importante que, em 1858, ela foi a primeira mulher eleita
membro da Associagdo Inglesa de Estatistica, e em 1907, foi também a primeira a
receber das méos do rei Eduardo VIl a Ordem do Mérito . Faleceu em Londres em
agosto de 1910 aos 90 anos.

Por que 6 € um nimero perfeito?

O numero 6 pertence ao grupo especial de numeros na Matematica, os chama-
dos numeros perfeitos. Isso acontece devido a soma dos seus divisores positivos
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diferentes dele: 1, 2 e 3 resultar no proprio 6. Um outro nimero perfeito é o 28, ja
quel 2 4 7 14 28.

O primeiro matematico a usar a palavra perfeito foi Euclides de Alexandria (300
a.C.) em sua obra famosissima: Os Elementos Além de encontrar 4 nimeros per-
feitos: 6, 28, 496 e 8.128, ainda descreveu um método e caz, no entanto demorado,
de obter nimeros perfeitos.

Outros matematicos, como Pietro Antonio Cataldi (1548), Leonhard Euler (1707)

e Peter Barlow (1776), acrescentaram mais descobertas, até se chegar ao total de 51
nameros perfeitos conhecidos atualmente, sendo que o maior deles contém mais
de 44 milhdes de digitos. Surpreendente, ndo! Quer saber mais? Consulte a pagina:

https://www.bbc.com/portuguese/curiosidades-55449213
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Parabenizamos nossos leitores que enviaram as solu¢des dos problemas propos-
tos do quinto volume publicado em 2023:

Problema 2. As guras em verde, vermelho e azul tém a mesma éarea:

Determine a area do quadrado constituido por estas trés guras.

Solucéo de Jardel Leite de Oliveira - Escola de Ensino Médio Estadual Maria das Do-
res Cidréo Alexandrino - Taua, CE :

Dadas as condi¢@es iniciais do problema, podemos refazer a gura da seguinte
forma:

Assim, como as 4reas das guras nas cores verde, vermelho e azul possuem
mesmo valor de area A, entdo temos que a area do quadrado € igual a area de trés
triangulos retangulos de base b e altura a, ou seja,

A , 3ab
Aquadrado 3Atrianguloretémgulo O a

2
Dividindo os dois lados da equagéo por a (ja que a X 0), entdo caremos com a
seguinte relacéo:
3b

a o> (1)
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Agora podemos aplicar o Teorema de Pitagoras no triangulo:

a’? b? 132 2)
Isolando b em (1) e substituindo em (2):

2 2a? 5. 2 102 0@d a2
a“ « ?0 130 13a“ 13 90 a“ 117.

Logo, como a area do quadrado é expressa por a®

solicitada pelo problema é 117 cm?.

, 0 valor da area do quadrado

Problema 3. Sejam p um nimero primo e k um ndmero inteiro tal que a equacéo
x? kx p Otem duas raizes distintas inteiras. Qual ovalorde k p?

Solugéo de Caio Pereira de Lima, estudante do 1° ano do Ensino Médio - Rio de Ja-
neiro, RJ:

Dada uma equagcao do segundo grau: ax®> bx ¢ 0 e suas solucdesxs e Xo,
sabemos o seguinte:

b c
— X1 X2 e — X1 Xa.
a a

Como p é primo entdo p pode ser escrito como o produto de dois inteiros e
deduasformas: p p loup ~ pe ~ 1e. A partir dessas duas observagdes,
podemos concluir que a equacéo do enunciado possui dois conjuntos de solucdes:

o primeiro conjunto é 1 e p e osegundo conjuntoé p e 1,isso acontece porque
naequacdo x> kx p 0o produtodasraizeséo p.

No caso da equagdo do enunciado tiver as raizes 1 e p,entdo k 1 p,ou
seja,k 1 p.Logo,k p 1 pop 1. Portanto, nesse caso,k p 1. Sédo
exemplos de equacdes deste tipo: X2 3x 2 0,x> 4x 3 0Oex? 6x 5 0.
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Caso a equacao possua as solucdes 1e p,entdo k 1 p,istoé,k 1 p.
Tem-sedaiquek p 1 p p 2p 1. Nessesegundocaso:k p 2p 1. Séo
exemplos desse tipo de equacdo: x> 3x 2 0,x?> 4x 3 Oex? 6x 5 O.

Problema 4. Determine todos os pares “x,ye de nimeros inteiros tais que

x3 Y3 “x ye?

Solucéo de Jardel Leite de Oliveira - Escola de Ensino Médio Estadual Maria das Do-
res Cidrdo Alexandrino - Taua, CE :

Aplicando a soma dos cubos teremos

x3 y3 "x oy x? o xy yZe “x ye2

Agora vamos analisar dois casos:

1.x y O

Neste caso, sempre que x Yy, teremos como pares “r, recomr >Z.

2. x yxo:

2 2 2 2

“x Yy xZ xy y?e "x ye20 x2 xy y2 x yO x% "y 1ex y2 y 0.

Agora encontraremos as solu¢des para a equagéo do 2° grau em x de coe -
cientesa 1,b "y 1leec y2 y. Notamos que o discriminante desta
equacao satisfaz:

¢ y 102 4°y? ye 3y By 1.
Os valores de y que estamos procurando sédo para ¢ EO. Entéo, resolvendo

3y? 6y 1EO0, encontramos
o _ o _
2 3 2 3
1 —DyD1 —.
3 3
Como y >Z, os valores possiveis dey sdo 0, 1 e 2.

Agora substituiremos os valores encontrados de y para obtermos os valores
de x.
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Paray 0:x3 0% "x 0e2 resultandoem x 1.Logo, obtemos o par ~1,0e.

2 x 2¢ 0. Dai, obtemos os

Paray 1:x3 1 "x 12 resultandoem x"x
pares: "0,1e,” 1,1ce”2,1s.

Paray 2:x3 2% “x 2¢2 resultandoem x
S30" 2,2¢,71,20 72,20,

8 x2 4x 4 0.Os paresobtidos

Portanto, os pares ordenados sdo ~0,1e, "1,0, "2,1s, "1,2¢, "2,2¢ e todos 0s
pares daforma “r, recomr >Z.

Problema5. Considere a, b e c nimeros reais nédo nulos e distintos tais que
1 1 1
a — b - ¢ —.
b c a
Prove que &bcS 1.

Solucéo de Jardel Leite de Oliveira - Escola de Ensino Médio Estadual Maria das Do-
res Cidrdo Alexandrino - Taua, CE :

Podemos escrever a igualdade apresentada no enunciado do problema como
as trés equac0es a seguir:

1 1
a — b -, 1)
c
1 1
b - ¢ —, (2
c a
1 1
a — ¢ —. 3
b a ®)
De (1), obtemos:
1 1. b ~ b
ab - -0 awb —CO bc —C.
c b bc a b
Analogamente, a partir de (2) e (3), obtemos as duas igualdades:
c a b a
ac —— e ab ——.
b c a c
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Agora, multiplicando as trés equag8es obtidas, teremos

bccaba. . o> °_
bc ac ab O “abce? 10 abce? 10 SbcS 1.
a b bc ac

Portanto, com as condi¢Ges dadas, garantimos que abcS 1.
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Convidamos o leitor a enviar solucdes dos problemas propostos. As melhores so-
luces seréo publicadas no préximo volume com a devida mencgéo do(s) autor(es).

Problema 1. Se 3* =69 e 23Y =69, encontre o valor de

Problema 2. A figura abaixo mostra 8 octdgonos regulares unidos envolvendo uma
forma sombreada.

Cada octdgono tem lados de comprimento a. Encontre, em termos de a, ugna ex-
pressdo para a area da regido sombreada? Dé sua resposta na forma: p(2+ 2)a?,
em que p € um ndmero inteiro.

Problema 3. Observe as igualdades a seguir:

32442 = g2
52+12° = 13
7?4244 = 257
9?+40> = 41
1

Considere a igualdade 172 +x? = y2. Qual o valor de x +y?
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Problema4. Um nimero inteiro n é dito bom quando 4n+1 é multiplo de 5. Quan-
tos nimeros bons ha entre 500 e 1000?

Problema 5. A respeito da resposta de um exercicio, Ana, Beatriz, Carolina e Dani-
ela fizeram as seguintes afirmacdes:

— Ana: E maior que 5.

— Beatriz: E menor que 10.

— Carolina: E um namero primo.

- Daniela: E maior que 12.

Entre as afirmacg8es anteriores, quantas, no maximo, podem ser verdadeiras?
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